
4.3 Esercizio. Verificare che un cono è anche convesso se ∀x1, x2 ∈ C vale x1 + x2 ∈ C.

Soluzione. Siano y1 ∈ C e y2 ∈ C. Si consideri α y1 + (1 − α) y2. Siccome C è un cono,
si ha x1 := α y1 ∈ C e x2 := (1 − α) y2 ∈ C. Siccome per ipotesi x1 + x2 ∈ C, si ha
α y1 + (1 − α) y2 ∈ C, e cioè la convessità.

La condizione è anche necessaria. Dati x1 ∈ C e x2 ∈ C anche 2x1 ∈ C e 2x2 ∈ C
(perché è per ipotesi un cono), e per convessità
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