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SpondentejM M Verifiche di limite

icon i limiti

Limiti e continuita




lllustrazione della definizione 1

lllustriamo la prima definizione col seguente esempiQ mianon e

Introduzione
Esempio 1

Esempio 2
1' \/7 _ _|_ Limite 4 oo perx — -+ oo
]‘m SE _ OO Limite — oo perx — + oo
$—>+OO Limite finito per & — -+ oo
lllustrazione della definizione 1

lllustrazione della definizione 2

C am b i an d dw lllustrazione della definizione 3

Limiti di successioni

sl trova un altro corri- A
S po n d e ntejM M Verifiche di limite
con analoghe proprieta

icon i limiti

Limiti e continuita

o— — Spumm
\4

LM




lllustrazione della definizione 1

lllustriamo la prima definizione col seguente esempiQ mianon e

Introduzione
Esempio 1

Esempio 2
1' \/7 _ _|_ Limite 4 oo perx — -+ oo
]‘m SE _ OO Limite — oo perx — + oo
$—>+OO Limite finito per & — -+ oo
lllustrazione della definizione 1

lllustrazione della definizione 2

C am b i an d dw lllustrazione della definizione 3

Limiti di successioni

sl trova un altro corri- A
S po n d e ntejM M Verifiche di limite
con analoghe proprieta

icon i limiti

Limiti e continuita

o— — Spumm
\4

LM




lllustrazione della definizione 1

lllustriamo la prima definizione col seguente esempiQ mianon e

Introduzione
Esempio 1

Esempio 2
1' \/7 _ _|_ Limite 4 oo perx — -+ oo
]‘m SE _ OO Limite — oo perx — + oo
$—>+OO Limite finito per & — -+ oo
lllustrazione della definizione 1

lllustrazione della definizione 2

C am b i an d dw lllustrazione della definizione 3

Limiti di successioni

Altri Limiti

Verifiche di limite

sI trova un altro corri-
spondente:, I
con analoghe proprieta

Operazioni con i limiti

Limiti e continuita

o— — Spumm
\4

LM




lllustrazione della definizione 1

lllustriamo la prima definizione col seguente esempiQ o

Introduzione
Esempio 1

Esempio 2
1' \/7 _ _|_ Limite 4 oo perx — -+ oo
]‘m SE _ OO Limite — oo perx — + oo
CB—>+OO Limite finito per & — -+ oo
lllustrazione della definizione 1

lllustrazione della definizione 2

lllustrazione della definizione 3

Limiti di successioni

Altri Limiti
Verifiche di limite

Operazioni con i limiti

Questo dev’essere vero
per ogniM |

Limiti e continuita

o — — — —
\J

LM




lllustrazione della definizione 1

lllustriamo la prima definizione col seguente esempiQ o

Introduzione
Esempio 1

Esempio 2
1' \/7 _ _|_ Limite 4 oo perx — -+ oo
]‘m SE _ OO Limite — oo perx — + oo
CB—>+OO Limite finito per & — -+ oo
lllustrazione della definizione 1

lllustrazione della definizione 2
lllustrazione della definizione 3

Limiti di successioni

Altri Limiti
7\ 1 __________ Verifiche di limite

QueStO dev’essere VerC) | Operazioni con i limiti
pe r O g n IM ! : Limiti e continuita
|




lllustrazione della definizione 1

lllustriamo la prima definizione col seguente esempiQ o

Introduzione
Esempio 1

Esempio 2
1' \/7 _ _|_ Limite 4 oo perx — -+ oo
]‘m SE _ OO Limite — oo perx — + oo
CB—>+OO Limite finito per & — -+ oo
lllustrazione della definizione 1

lllustrazione della definizione 2
lllustrazione della definizione 3

Limiti di successioni

[ Altri Limit
]\ 1 ___________ Verifiche di limite

Operazioni con i limiti

Questo dev’essere vero
per ogniM |

Limiti e continuita




lllustrazione della definizione 1

lllustriamo la prima definizione col seguente esempiQ umud e

Introduzione
Esempio 1

Esempio 2
1' \/7 _ _|_ Limite 4 oo perx — -+ oo
]‘m SE _ OO Limite — oo perx — + oo
$—>+OO Limite finito per & — -+ oo
lllustrazione della definizione 1

lllustrazione della definizione 2

Eq u Ival e nte m e nte é C() = lllustrazione della definizione 3

Limiti di successioni

me richiedere che, dato A
M Verifiche di limite
M ¢ Operazioni con i limiti

Limiti e continuita




lllustrazione della definizione 1

lllustriamo la prima definizione col seguente esempiQ mianon e

Introduzione
Esempio 1

Esempio 2
1' \/7 _ _|_ Limite 4 oo perx — -+ oo
]‘m SE _ OO Limite — oo perx — + oo
$—>+OO Limite finito per & — -+ oo
lllustrazione della definizione 1

lllustrazione della definizione 2

Eq u Ival e nte m e nte é C() - lllustrazione della definizione 3

Limiti di successioni

me richiedere che, dato A
M Verifiche di limite
SI |’|esce a trovare UﬁM M._ - Operazioni con i limiti

Limiti e continuita




lllustrazione della definizione 1

lllustriamo la prima definizione col seguente esempiQ mianon e

Introduzione

Esempio 1

Esempio 2
1' \/7 _ _|_ Limite 4 oo perx — -+ oo
lm ‘/E _ OO Limite — oo perx — + oo
a?—>—|—oo Limite finito per & — -+ oo
lllustrazione della definizione 1

lllustrazione della definizione 2

Equivalentemente e co-
me richiedere che, dato A N o
Sl riesce a trovare un,, My ————

Limiti e continuita

tale che Il grafico della
funzione perx > xy
stia tutto nella regione
tratteggiata

Y




lllustrazione della definizione 1

lllustriamo la prima definizione col seguente esempiQ mianon e

Introduzione

Esempio 1

Esempio 2
1' \/7 _ _|_ Limite 4 oo perx — -+ oo
lm ‘/E _ OO Limite — oo perx — + oo
a?—>—|—oo Limite finito per & — -+ oo
lllustrazione della definizione 1

lllustrazione della definizione 2

Eq u Ival e nte m e nte é C() L IIIlus.tTaz.ione deII% dt.afinizione 3
me richiedere che, dato 4 N | s
M Verifiche di limite

M o — — — — — Operazioni con i limiti

Sl riesce a trovare un,,
tale che Il grafico della
funzione perx > xy
stia tutto nella regione
tratteggiata

Limiti e continuita

Y




lllustrazione della definizione 1

lllustriamo la prima definizione col seguente esempiQ mianon e

Introduzione

Esempio 1

Esempio 2
1' \/7 _ _|_ Limite 4 oo perx — -+ oo
lm ‘/E _ OO Limite — oo perx — + oo
a?—>—|—oo Limite finito per & — -+ oo
lllustrazione della definizione 1

lllustrazione della definizione 2

Eq u Ival e nte m e nte é C() L IIIlus.tTaz.ione deII% dt.afinizione 3
me richiedere che, dato 4 N
M Verifiche di limite

M o T T T~ Operazioni con i limiti

Sl riesce a trovare un,, |
tale che Il grafico della |

Limiti e continuita

funzione perr > xy a7
stia tutto nella regione
tratteggiata




lllustrazione della definizione 1

lllustriamo la prima definizione col seguente esempiQ mianon e

Introduzione

Esempio 1

Esempio 2
1' \/7 _ _|_ Limite 4 oo perx — -+ oo
lm ‘/E _ OO Limite — oo perx — + oo
a?—>—|—oo Limite finito per & — -+ oo
lllustrazione della definizione 1

lllustrazione della definizione 2

Eq u Ival e nte m e nte é C() L IIIlus.tTaz.ione deII% dt.afinizione 3
me richiedere che, dato A N .
M M r ________ Verifiche di limite

Operazioni con i limiti

Sl riesce a trovare un,, |
tale che il grafico della |

Limiti e continuita

funzione perz > o
stia tutto nella regione
tratteggiata




lllustrazione della definizione 1

lllustriamo la prima definizione col seguente esempiQ mianon e

Introduzione

Esempio 1

Esempio 2
1' \/7 _ _|_ Limite 4 oo perx — -+ oo
lm ‘/E _ OO Limite — oo perx — + oo
a?—>—|—oo Limite finito per & — -+ oo
lllustrazione della definizione 1

lllustrazione della definizione 2

Equivalentemente e co-
me richiedere che, dato e

M

Sl riesce a trovare un,,
tale che il grafico della
funzione perx > xy
stia tutto nella regione
tratteggiata

Altri Limiti

Verifiche di limite

Operazioni con i limiti

Limiti e continuita




lllustrazione della definizione 2

lllustriamo la seconda definizione col seguente esempig:dumxri<a

Esempio 1
Esempio 2
lim (_xQ) — — 00 Limite 4+ oo perx — + oo
_ Limite — oo perx — + oo
r—+00 Limite finito per £ — 4 co

lllustrazione della definizione 1

lllustrazione della definizione 2

lllustrazione della definizione 3

A Limiti di successioni

Altri Limiti

Verifiche di limite

Operazioni con i limiti

Limiti e continuita




lllustrazione della definizione 2

ntroduzione

Esempio 1
Esempio 2
lim (_xQ) — — 00 Limite 4+ oo perx — + oo
_ Limite — oo perx — + oo
r—+00 Limite finito per £ — 4 co

lllustrazione della definizione 1

lllustrazione della definizione 2

D ato u n Val O rdw lllustrazione della definizione 3

Limiti di successioni
Altri Limiti
) >

Verifiche di limite

Operazioni con i limiti

Limiti e continuita




lllustrazione della definizione 2

ntroduzione
Esempio 1
Esempio 2

lim (—CIZQ) = — X0 Limite 400 pera — + 00

Limite — oo perx — + oo
CU—>+OO Limite finito per & — 4 oo

lllustrazione della definizione 1

lllustrazione della definizione 2

D ato u n Val O rdw lllustrazione della definizione 3

Limiti di successioni

esister,, nel dominio

—>
8
<

\J

Altri Limiti

,—

Verifiche di limite

Operazioni con i limiti

Limiti e continuita




lllustrazione della definizione 2

ntroduzione

Esempio 1
Esempio 2
lim (_xQ) — — 00 Limite 4+ oo perx — + oo
T Limite — oo perx — + oo
r—+00 Limite finito per £ — 4 co

lllustrazione della definizione 1

lllustrazione della definizione 2

D ato u n Val O rdw lllustrazione della definizione 3

Limiti di successioni

|——>
&
<
S

esister,, nel dominio
tale che tutti glliC > T\ Verifiche di imite

Operazioni con i limiti

,—

Limiti e continuita




lllustrazione della definizione 2

ntroduzione

Esempio 1
Esempio 2
lim (_x2) — — 00 Limite 4+ oo perx — + oo
T Limite — oo perx — + oo
r—+00 Limite finito per £ — 4 co

lllustrazione della definizione 1

lllustrazione della definizione 2

D ato u n Val O rdw lllustrazione della definizione 3

Limiti di successioni

esister;; nel dominio TmM T
tale che tutti glix > 2, |
hanno valori corrispon- I
dentif(z) < M '

Altri Limiti

Verifiche di limite

Operazioni con i limiti

Limiti e continuita




lllustrazione della definizione 2

ntroduzione

Esempio 1
Esempio 2
lim (_x2) — — 00 Limite 4+ oo perx — + oo
T Limite — oo perx — + oo
r—+00 Limite finito per £ — 4 co

lllustrazione della definizione 1

lllustrazione della definizione 2

D ato u n Val O rdw lllustrazione della definizione 3

Limiti di successioni

esister,, nel dominio TmM x
tale che tutti gliz > x, |
hanno valori corrispon- :
dentif(z) < M flo) b — - |

Limiti e continuita




lllustrazione della definizione 2

ntroduzione

Esempio 1
Esempio 2
lim (_xQ) — — 00 Limite 4+ oo perx — + oo
_ Limite — oo perx — + oo
r—+00 Limite finito per £ — 4 co

lllustrazione della definizione 1

lllustrazione della definizione 2

C am b I an d dw lllustrazione della definizione 3

Limiti di successioni

T Altri Limiti
l >

Verifiche di limite

Operazioni con i limiti

Limiti e continuita




lllustrazione della definizione 2

ntroduzione

Esempio 1
Esempio 2
lim (_xQ) — — 00 Limite 4+ oo perx — + oo
T Limite — oo perx — + oo
r—+00 Limite finito per £ — 4 co

lllustrazione della definizione 1

lllustrazione della definizione 2

C am b I an d dw lllustrazione deII% dt.afinizione 3

sl trova un altro corri- Ta;M
spondente: .

Verifiche di limite

Operazioni con i limiti

Limiti e continuita




lllustrazione della definizione 2

ntroduzione

Esempio 1
Esempio 2
lim (_x2) — — 00 Limite 4+ oo perx — + oo
T Limite — oo perx — + oo
r—+00 Limite finito per £ — 4 co

lllustrazione della definizione 1

lllustrazione della definizione 2

C am b I an d dw lllustrazione deII% dt.afinizione 3

sl trova un altro corri- Ta;M
spondente: .
con analoghe proprieta

Verifiche di limite

Operazioni con i limiti

Limiti e continuita




lllustrazione della definizione 2

ntroduzione

Esempio 1
Esempio 2
lim (_x2) — — 00 Limite 4+ oo perx — + oo
T Limite — oo perx — + oo
r—+00 Limite finito per £ — 4 co

lllustrazione della definizione 1

lllustrazione della definizione 2

C am b I an d dw lllustrazione deII% dt.afinizione 3

sl trova un altro corri- Ta;M
spondente: .
con analoghe proprieta

Verifiche di limite

Operazioni con i limiti

Limiti e continuita




lllustrazione della definizione 2

ntroduzione

Esempio 1
Esempio 2
lim (_x2) — — 00 Limite 4+ oo perx — + oo
T Limite — oo perx — + oo
r—+00 Limite finito per £ — 4 co

lllustrazione della definizione 1

lllustrazione della definizione 2

C am b I an d dw lllustrazione deII% dt.afinizione 3

sl trova un altro corri- Ta;M
spondente: ,, .
con analoghe proprieta

Verifiche di limite

Operazioni con i limiti

Limiti e continuita




lllustrazione della definizione 2

ntroduzione
Esempio 1
Esempio 2

lim (—CIZQ) = — X0 Limite 400 pera — + 00

Limite — oo perx — + oo
SU—>+OO Limite finito per & — 4 oo

lllustrazione della definizione 1

lllustrazione della definizione 2

lllustrazione della definizione 3

Limiti di successioni
X M Altri Limiti

* >
: | Verifiche di limite
QueStO deV essere VerC) ML — Operazioni con i limiti
pe r O g n IM ! Limiti e continuita




lllustrazione della definizione 2

ntroduzione
Esempio 1
Esempio 2

lim (—CIZQ) = — X0 Limite 400 pera — + 00

Limite — oo perx — + oo
SU—>+OO Limite finito per & — 4 oo

lllustrazione della definizione 1

lllustrazione della definizione 2

lllustrazione della definizione 3

A Limiti di successioni
L M Alti Limit

Verifiche di limite

QueStO dev’essere VerC) Operazioni con i limiti
per OgnlM ! M._ _ Limiti e continuita




lllustrazione della definizione 2

ntroduzione
Esempio 1
Esempio 2

lim (—CIZQ) = — X0 Limite 400 pera — + 00

Limite — oo perx — + oo
SU—>+OO Limite finito per & — 4 oo

lllustrazione della definizione 1

lllustrazione della definizione 2

lllustrazione della definizione 3

A Limiti di successioni
L M Alti Limit

Verifiche di limite

Operazioni con i limiti

Questo dev’essere vero
per ogniM |

Limiti e continuita




lllustrazione della definizione 2

ntroduzione
Esempio 1
Esempio 2

lim (—CIZQ) = — X0 Limite 400 pera — + 00

Limite — oo perx — + oo
CU—>+OO Limite finito per & — 4 oo

lllustrazione della definizione 1

lllustrazione della definizione 2

Eq u ival e nte m e nte é C() - lllustrazione della definizione 3

Limiti di successioni

T Altri Limiti
l >

Verifiche di limite

me richiedere che, dato
M

Operazioni con i limiti

Limiti e continuita




lllustrazione della definizione 2

ntroduzione

Esempio 1
Esempio 2
lim (_x2) — — 00 Limite 4+ oo perx — + oo
T Limite — oo perx — + oo
r—+00 Limite finito per £ — 4 co

lllustrazione della definizione 1

lllustrazione della definizione 2

Eq u ival e nte m e nte é C() -— lllustrazione della definizione 3

me richiedere che, dato
M
Sl riesce a trovare un,,

Limiti di successioni
X M Altri Limit
. g

Verifiche di limite

Operazioni con i limiti

Limiti e continuita




lllustrazione della definizione 2

ntroduzione

Esempio 1
Esempio 2
lim (_x2) — — 00 Limite 4+ oo perx — + oo
T Limite — oo perx — + oo
r—+00 Limite finito per £ — 4 co

lllustrazione della definizione 1

lllustrazione della definizione 2
lllustrazione della definizione 3

Equivalentemente e co-
me richiedere che, dato
M

Sl riesce a trovare un,,
tale che il grafico della
funzione perx > xy
stia tutto nella regione
tratteggiata

Limiti di successioni

Altri Limiti

Verifiche di limite

Operazioni con i limiti




lllustrazione della definizione 2

ntroduzione

Esempio 1
Esempio 2
lim (_x2) — — 00 Limite 4+ oo perx — + oo
T Limite — oo perx — + oo
r—+00 Limite finito per £ — 4 co

lllustrazione della definizione 1

lllustrazione della definizione 2
lllustrazione della definizione 3

Equivalentemente e co-
me richiedere che, dato
M

Sl riesce a trovare un,,
tale che il grafico della
funzione perx > xy
stia tutto nella regione
tratteggiata

Limiti di successioni

Altri Limiti

Verifiche di limite

Operazioni con i limiti




lllustrazione della definizione 2

ntroduzione

Esempio 1
Esempio 2
lim (_x2) — — 00 Limite 4+ oo perx — + oo
T Limite — oo perx — + oo
r—+00 Limite finito per £ — 4 co

lllustrazione della definizione 1

lllustrazione della definizione 2

Eq u ival e nte m e nte é C() L] lllustrazione della definizione 3
. . A Limiti di success ioni

me richiedere che, dato

M Verifiche di limite

Operazioni con i limiti

Sl riesce a trovare un,,
tale che il grafico della
funzione perx > xy
stia tutto nella regione
tratteggiata




lllustrazione della definizione 2

ntroduzione

Esempio 1
Esempio 2
lim (_x2) — — 00 Limite 4+ oo perx — + oo
T Limite — oo perx — + oo
r—+00 Limite finito per £ — 4 co

lllustrazione della definizione 1

lllustrazione della definizione 2

Eq u ival e nte m e nte é C() L] lllustrazione della definizione 3
. . A Limiti di success ioni
me richiedere che, dato

M

Sl riesce a trovare un,,
tale che Il grafico della
funzione perx > xy
stia tutto nella regione
tratteggiata

Verifiche di limite

Operazioni con i limiti




lllustrazione della definizione 3

lllustriamo la terza definizione col seguente esempiQ i

Introduzione

Esempio 1
Esempio 2
. 7-‘- Limite 4+ oo perx — 4+ oo
llm aI'Ctg Tr = — Limite — oo perx — + 0o
33—>—|—OO 2 Limite finito per & — -+ oo

lllustrazione della definizione 1
lllustrazione della definizione 2

lllustrazione della definizione 3

Limiti di successioni

Altri Limiti

Verifiche di limite

T2 b ————— == =

Operazioni con i limiti

Limiti e continuita

—————— —7/2




lllustrazione della definizione 3

lllustriamo la terza definizione col seguente esempiQ i

Introduzione
Esempio 1
Esempio 2
. 7-‘- Limite 4+ oo perx — 4+ oo
lim arctgxr = — Limite — 00 pera—s 400
33—>—|—OO 2 Limite finito per & — -+ oo
lllustrazione della definizione 1
lllustrazione della definizione 2

lllustrazione della definizione 3

Datos > (

Limiti di successioni

7_‘_/2 _|_ e T Altri Limiti

Verifiche di limite

Operazioni con i limiti

7T/2 — £ e Limiti e continuita

—————— —7/2




lllustrazione della definizione 3

lllustriamo la terza definizione col seguente esempiQ i

Introduzione

Esempio 1
Esempio 2
. 7-‘- Limite 4+ oo perx — 4+ oo
llm aI'Ctg Tr = — Limite — oo perx — + 0o
33—>—|—OO 2 Limite finito per & — -+ oo

lllustrazione della definizione 1
lllustrazione della definizione 2

lllustrazione della definizione 3

Datog > O Limiti di success ioni
esister. nel dominio RPN

| Verifiche di limite

| Operazioni con i limiti

77/2 - /S — — — — — — — Limiti e continuita




lllustrazione della definizione 3

lllustriamo la terza definizione col seguente esempiQ i

Introduzione

Esempio 1
Esempio 2
. T‘- Limite 4+ oo perx — 4+ oo
llm aI'Ctg Tr = — Limite — oo perx — + 0o
33—>—|—OO 2 Limite finito per & — -+ oo

lllustrazione della definizione 1
lllustrazione della definizione 2

lllustrazione della definizione 3

Datog > O Limiti di success ioni
esister. nel dominio RPN

tale Che a tuttl gl]]j > Te | Verifiche di limite

| Operazioni con i limiti

77/2 — e /S — — — — — — — Limiti e continuita




lllustrazione della definizione 3

lllustriamo la terza definizione col seguente esempiQ i

Introduzione
Esempio 1

Esempio 2
. 7-‘- Limite 4+ oo perx — 4+ oo
lim arctgxr = — Limite — 00 per — + 00
33—>—|—OO 2 Limite finito per & — -+ oo
lllustrazione della definizione 1
lllustrazione della definizione 2

lllustrazione della definizione 3

Datog > O Limiti di success ioni
esister. nel dominio RPN

tale Che a tuttl gll]j > Te | Verifiche di limite

| | Operazioni con i limiti

corrispondono valori m)2—ce T I
o — &< jla) < 7 te ‘ — >

Limiti e continuita




lllustrazione della definizione 3

lllustriamo la terza definizione col seguente esempiQ i

Introduzione
Esempio 1

Esempio 2
. 7-‘- Limite 4+ oo perx — 4+ oo
lim arctgxr = — Limite — 00 per — + 00
33—>—|—OO 2 Limite finito per & — -+ oo
lllustrazione della definizione 1
lllustrazione della definizione 2

lllustrazione della definizione 3

Datos > 0
esister. nel dominio
tale Che a tuttl gll]j > Te | Verifiche di limite

. . f(x) — F e — _| _— Operazioni con i limiti
corrispondono valori 1/2—eb I __

o — &< jla) < 7 te ‘ — >

Limiti di successioni

Altri Limiti

Limiti e continuita




lllustrazione della definizione 3

lllustriamo la terza definizione col seguente esempiQ i

Introduzione
Esempio 1
Esempio 2
. 7-‘- Limite 4+ oo perx — 4+ oo
lim arctgxr = — Limite — 00 pera—s 400
33—>—|—OO 2 Limite finito per & — -+ oo
lllustrazione della definizione 1
lllustrazione della definizione 2

lllustrazione della definizione 3

Cambianda > 0

Limiti di successioni
A Altri Limiti
s / 2+ce Verifiche di limite
____________ Operazioni con i limiti
T/2—ce

Limiti e continuita




lllustrazione della definizione 3

lllustriamo la terza definizione col seguente esempiQ i

Introduzione

Esempio 1
Esempio 2
. T‘- Limite 4+ oo perx — 4+ oo
llm aI'Ctg Tr = — Limite — oo perx — + 0o
33—>—|—OO 2 Limite finito per & — -+ oo

lllustrazione della definizione 1
lllustrazione della definizione 2

lllustrazione della definizione 3

Cambland@ > O Limiti di success joni
s| trova un altro corri-

2 ¢ ) — — — — — — Verifiche di limite
spondente:. HER

—l Operazioni con i limiti

| Limiti e continuita




lllustrazione della definizione 3

lllustriamo la terza definizione col seguente esempiQ i

Introduzione
Esempio 1

Esempio 2
. 7-‘- Limite 4+ oo perx — 4+ oo
lim arctgxr = — Limite — 00 per — + 00
33—>—|—OO 2 Limite finito per & — -+ oo
lllustrazione della definizione 1
lllustrazione della definizione 2

lllustrazione della definizione 3

Cambianda > 0

Limiti di successioni

si trova un altro corri- A
2 o — G| — — — — — — — Verifiche di limite
spondente:. T e I .

con analoghe proprieta | /2t 7

Limiti e continuita




lllustrazione della definizione 3

lllustriamo la terza definizione col seguente esempiQ i

Introduzione
Esempio 1

Esempio 2
. 7-‘- Limite 4+ oo perx — 4+ oo
lim arctgxr = — Limite — 00 per — + 00
33—>—|—OO 2 Limite finito per & — -+ oo
lllustrazione della definizione 1
lllustrazione della definizione 2

lllustrazione della definizione 3

Cambianda > 0

Limiti di successioni

si trova un altro corri- A
2 o — G| — — — — — — — Verifiche di limite
spondente:. T e I .

con analoghe proprieta | /2t 7

Limiti e continuita




lllustrazione della definizione 3

lllustriamo la terza definizione col seguente esempiQ i

Introduzione
Esempio 1

Esempio 2
. 7-‘- Limite 4+ oo perx — 4+ oo
lim arctgxr = — Limite — 00 per — + 00
33—>—|—OO 2 Limite finito per & — -+ oo
lllustrazione della definizione 1
lllustrazione della definizione 2

lllustrazione della definizione 3

Cambland@ > O Limiti di success joni
s| trova un altro corri-

2 - 1 — — — — — — = Verifiche di limite
spondente:. AR

—I Operazioni con i limiti

con analoghe proprieta m/2—ef—Tm—————— -

Limiti e continuita




lllustrazione della definizione 3

lllustriamo la terza definizione col seguente esempiQ i

Introduzione
Esempio 1
Esempio 2
. 7-‘- Limite 4+ oo perx — 4+ oo
lim arctgxr = — Limite — 00 pera—s 400
33—>—|—OO 2 Limite finito per & — -+ oo
lllustrazione della definizione 1
lllustrazione della definizione 2

lllustrazione della definizione 3

Limiti di successioni

Iy / 24+ ¢ % - ——— - Verifiche di limite
Questo dev’essere VerC) 7T/2 — € e Operazioni con i limiti
per Ogn|€ > O ! Limiti e continuita




lllustrazione della definizione 3

lllustriamo la terza definizione col seguente esempiQ i

Introduzione
Esempio 1
Esempio 2
. 7-‘- Limite 4+ oo perx — 4+ oo
lim arctgx = — B — ot ames
aj—>—|—oo 2 Limite finito per x — + 0o

lllustrazione della definizione 1

lllustrazione della definizione 2

lllustrazione della definizione 3

Limiti di successioni

Altri Limiti

7T/2 + E o — — — Verifiche di limite
QueStO dev’essere VerC) 7T/2 — £ - nil Operazioni con i limiti

per Ogn|€ > O ! | Limiti e continuita




lllustrazione della definizione 3

lllustriamo la terza definizione col seguente esempiQ i

Introduzione

Esempio 1
Esempio 2
. T‘- Limite 4+ oo perx — 4+ oo
llm aI'Ctg Tr = — Limite — oo perx — + 0o
33—>—|—OO 2 Limite finito per & — -+ oo

lllustrazione della definizione 1
lllustrazione della definizione 2

lllustrazione della definizione 3

Equivalentemente e co- R
me richiedere che, dato .}
6 > O Verifiche di limite

Operazioni con i limiti

77/2 — £ e Limiti e continuita




lllustrazione della definizione 3

lllustriamo la terza definizione col seguente esempio

, ™
lim arctgxr = —

r—+00

2

Limiti di funzioni reali

Equivalentemente e co

e >0
SI riesce a trovare un.

me richiedere che, dai

Introduzione
Esempio 1
Esempio 2

Limite 4+ oo perx — 4+ oo
Limite — oo perx — + oo
Limite finito per & — -+ oo

lllustrazione della definizione 1
lllustrazione della definizione 2

lllustrazione della definizione 3

Limiti di successioni

Altri Limiti

Verifiche di limite

Operazioni con i limiti

Limiti e continuita




lllustrazione della definizione 3

lllustriamo la terza definizione col seguente esempiQ i

Introduzione

Esempio 1
Esempio 2
. T‘- Limite 4+ oo perx — 4+ oo
llm aI'Ctg Tr = — Limite — oo perx — + 0o
33—>+OO 2 Limite finito per & — -+ oo

lllustrazione della definizione 1

lllustrazione della definizione 2

lllustrazione della definizione 3

Equivalentemente e co-

me richiedere che, dato L |
6 > O \ Verifiche di limite

Operazioni con i limiti

Si riesce a trovare un. /2 —¢ ¢
tale che il grafico del
la funzione perr > .
stia tutto nella striscia| =—-——— -
tratteggiata

Limiti e continuita

‘_
Y




lllustrazione della definizione 3

lllustriamo la terza definizione col seguente esempiQ i

Introduzione

Esempio 1
Esempio 2
. T‘- Limite 4+ oo perx — 4+ oo
llm aI'Ctg Tr = — Limite — oo perx — + 0o
33—>+OO 2 Limite finito per & — -+ oo

lllustrazione della definizione 1
lllustrazione della definizione 2

lllustrazione della definizione 3

Equivalentemente e co-

me richiedere che, dato A
2 ¢ N —~ Verifiche di limite
e>0 m/2+e \

Operazioni con i limiti

Sl riesce a trovare un. RIS
tale che il grafico del
la funzione perr > .
stia tutto nella striscia =— - ——-
tratteggiata

‘_
Y




lllustrazione della definizione 3

lllustriamo la terza definizione col seguente esempiQ i

Introduzione

Esempio 1
Esempio 2
. T‘- Limite 4+ oo perx — 4+ oo
llm aI'Ctg Tr = — Limite — oo perx — + 0o
33—>+OO 2 Limite finito per & — -+ oo

lllustrazione della definizione 1
lllustrazione della definizione 2

lllustrazione della definizione 3

Equivalentemente e co-

me richiedere che, dato (|
2 —1— e N Verifiche di limite
c>0 :;2 oo TOONy | e
o — _ === Operazioni con i limiti
Si riesce a trovare un. |

tale che il grafico del
la funzione perr > .
stla tutto nella striscia| = — - —
tratteggiata

‘_
Y




Limiti di funzioni reali

Limiti di successioni

Limiti finiti

Limiti infiniti
Successioni monotone
Limite di successioni monotone

Limiti di succession

Verifiche di limite

Operazioni con i limiti

Limiti e continuita




Limiti finiti

Data una successiorfe: N — R, sl possono e
riadattare le definizioni di limite:

Altri Limiti

Verifiche di limite

Operazioni con i limiti

Limiti e continuita




Limiti finiti

Data una successiorfe: N — R, si possono o=
riadattare le definizioni di limite: posto

f(n) = a,

Altri Limiti

Verifiche di limite

Operazioni con i limiti

Diremo che (a,) converge al/ € R €] iuecums
scriveremo

lim a,, = ¢
n—~oo

se per ogne > 0 esisten. € N tale ch
{ —e <a, <l+ceperognin > n,




Limiti infiniti

Diremo che(a,,) diverge a+oo (rispettiva] s

mente—oo) e scriveremo s
].im an p— —I—OO (rlspettlvamente_OO) Limiti e continuita
n—~o0

se per ogniM € R esisten,; € N tale ch
a, > M (rispettivamente,, < M) per ogn
n > Ny




sSuccessionl monotone

La definizione di funzione monotone si
traduce per le successioni nel seguente modou«~

Limiti infiniti

Altri Limiti

Verifiche di limite

Operazioni con i limiti

Limiti e continuita




sSuccessionl monotone

La defInIZIOne dl fU”Zlone monotone SI Limiti di funzioni reali

imiti di successioni

traduce per le successioni nel seguente modg:im—

Limiti infiniti

(a,) € strettamente crescerge
an < an +1 \v/n - N Verifiche di limite

Operazioni con i limiti

(ay,) € crescente (0 non decrescerge)
an S a/n—|—1 \V/TL 6 N

(a,) € strettamente decresceste
ap > Apyep VN €N

= (a,) € decrescente (0 non crescerge)
ap > Apy1 VN €N




Limite di successionl monotone

Si puo dimostrare il seguente

Teorema. Ogni successione monotona h
Ilmlte, flnlto O |nf|n|to_ Verifiche dilimite

Operazioni con i limiti




Limite di successionl monotone

Si puo dimostrare il seguente

Teorema. Ogni successione monotona h
limite, finito o infinito. Piu precisamente:

Operazioni con i limiti




Limite di successionl monotone

Si puo dimostrare il seguente

Teorema. Ogni successione monotona h
limite, finito o infinito. Piu precisamente:

Operazioni con i limiti

« lim a, =supa, Se(a,) € crescente

n—-+oo




Limite di successionl monotone

Si puo dimostrare il seguente

lim a,
n—-+00

lim a,
n—-+0o0

Teorema. Ogni successione monotona h
limite, finito o infinito. Piu precisamente:

sup a,, Se(a,) € crescente

inf a,, se(a,) e decrescente

Altri Limiti

Verifiche di limite

Operazioni con i limiti




Altr1 Limiti

Limiti di funzioni reali

Limiti di successioni

Esempio introduttivo
Limite finito perz — T
lllustrazione della definizione

Limite finito perx — @ (:)t
Un'importante osservazione
Altri limiti

Limite 4+ oo perz —x (:)IZ
lllustrazione delle definizioni
Ricapitolazione

Verifiche di limite

Operazioni con i limiti

Limiti e continuita




Esempio introduttivo

Siaf(z) = x?

Limiti di funzioni reali

Limiti di successioni

Altri Limiti

Esempio introduttivo

Limite finito perz — (g
lllustrazione della definizione
Limite finito perx — @ (:)t
Un'importante osservazione
Altri limiti

Limite 4+ oo perz —x (:)IZ
lllustrazione delle definizioni
Ricapitolazione

Verifiche di limite

Operazioni con i limiti

Limiti e continuita




Esempio introduttivo

Siaf(z) = x?

Consideriamo laetta secantpas-
sante per i punti del grafico d
ascissd ex

Limiti di funzioni reali

Limiti di successioni

Altri Limiti

Esempio introduttivo

Limite finito perz — (g

lllustrazione della definizione
Limite finito perx — @ (:)l:
Un'importante osservazione
Altri limiti

Limite 4+ oo perxz —x (:)t
lllustrazione delle definizioni
Ricapitolazione

Verifiche di limite

Operazioni con i limiti

Limiti e continuita




Esempio introduttivo

Sia f(CU) — 5132 Limiti di funzioni reali
Consideriamo laetta secantpas- i ssesesson
sante per i punti del grafico ¢
ascissd ex

Il coefficiente angolare e

Altri Limiti

Esempio introduttivo

Limite finito perz — (g

| -

lllustrazione della definizione
Limite finito perx — @ (:)l:
Un'importante osservazione
Altri limiti

Limite 4+ oo perax — m(:)t

x2 —1

r—1

Illustrazione delle definizioni

Ricapitolazione

m(z) =

Verifiche di limite

Operazioni con i limiti

Limiti e continuita




Esempio introduttivo

Sia f(CU) — CU2 Limiti di funzioni reali
Consideriamo laetta secantpas- i ssesesson
sante per i punti del grafico ¢
ascissd ex

Il coefficiente angolare e

Altri Limiti

Esempio introduttivo

Limite finito perz — (g

| -

lllustrazione della definizione
Limite finito perx — @ (:)l:
Un'importante osservazione
Altri limiti

Limite 4+ oo perax — m(:)t

x2 —1

r—1

Illustrazione delle definizioni

Ricapitolazione

m(z) =

Verifiche di limite

Facciamo variare == 1

Operazioni con i limiti

Limiti e continuita




Esempio introduttivo

Sia f(CU) — CU2 Limiti di funzioni reali
Consideriamo laetta secantpas- i ssesesson
sante per i punti del grafico ¢
ascissd ex

Il coefficiente angolare e

Altri Limiti

Esempio introduttivo

Limite finito perz — (g

| -

lllustrazione della definizione
Limite finito perx — @ (:)l:
Un'importante osservazione
Altri limiti

Limite 4+ oo perax — m(:)t

x2 —1

r—1

Illustrazione delle definizioni

Ricapitolazione

m(z) =

Verifiche di limite

Facciamo variare == 1

Operazioni con i limiti

Limiti e continuita




Esempio introduttivo

Sia f(CU) — CU2 Limiti di funzioni reali
Consideriamo laetta secantpas- i ssesesson
sante per i punti del grafico ¢
ascissd ex

Il coefficiente angolare e

Altri Limiti

Esempio introduttivo

Limite finito perz — (g

| -

lllustrazione della definizione
Limite finito perx — @ (:)l:
Un'importante osservazione
Altri limiti

Limite 4+ oo perax — m(:)t

x2 —1

r—1

Illustrazione delle definizioni

Ricapitolazione

m(z) =

Verifiche di limite

Facciamo variare == 1

Operazioni con i limiti

Limiti e continuita




Esempio introduttivo

Sia f(CU) — CU2 Limiti di funzioni reali
Consideriamo laetta secantpas- i ssesesson
sante per i punti del grafico ¢
ascissd ex

Il coefficiente angolare e

Altri Limiti

Esempio introduttivo

Limite finito perz — (g

| -

lllustrazione della definizione
Limite finito perx — @ (:)l:
Un'importante osservazione
Altri limiti

Limite 4+ oo perax — m(:)t

x2 —1

r—1

Illustrazione delle definizioni

Ricapitolazione

m(z) =

Verifiche di limite

Facciamo variare == 1

Operazioni con i limiti

Limiti e continuita




Esempio introduttivo

Sia f(CU) — CU2 Limiti di funzioni reali
Consideriamo laetta secantpas- i ssesesson
sante per i punti del grafico ¢
ascissd ex

Il coefficiente angolare e

Altri Limiti

Esempio introduttivo

Limite finito perz — (g

| -

lllustrazione della definizione
Limite finito perx — @ (:)l:
Un'importante osservazione
Altri limiti

Limite 4+ oo perax — m(:)t

x2 —1

r—1

Illustrazione delle definizioni

Ricapitolazione

m(z) =

Verifiche di limite

Facciamo variare == 1

Operazioni con i limiti

Limiti e continuita




Esempio introduttivo

Sia f(CC) — CU2 Limiti di funzioni reali
Consideriamo laetta secantpas- i ssesesson
sante per i punti del grafico ¢
ascissd ex

Il coefficiente angolare e

Altri Limiti

Esempio introduttivo

Limite finito perz — (g

| -

lllustrazione della definizione
Limite finito perx — @ (:)l:
Un'importante osservazione

Altri limiti
9 Limite 4+ oo perac—):r:(:)l:
i - 1 lllustrazione delle definizioni
m (./I;) — Ricapitolazione
r—1

Verifiche di limite

Facciamo variare == 1

Al “limite”, quando x tende al,
m(x) tende al coefficiente angc
lare dellaretta tangenten x = 1;
Si avra

Operazioni con i limiti

Limiti e continuita

</
I

lim m(x) = 2
z—1




Limite finito per = — x

Sianof :Ja, b[\{wo} — R e € [a,0

Si dice chef ha limite/ € R perx tendent
azxo, e Sl scrive

S ) =1
se e solo se per ogai > 0 esisted > 0 ...
tale chel — e < f(x) < £+ ¢ per ogn  umceouns
r €la,b\{zo} talechery — 0 <z < zg+ 6




lllustrazione della definizione

lllustriamo la definizione di limite finito pet — zy col  tmidtnonica
Seguente esempio Limiti di successioni

Altri Limiti

Esempio introduttivo

Limite finito perz — (g
]_ lllustrazione della definizione
11' | | ,CC Sen - — O Limite finito perx —x
$—>0 ZC Un'importante osservazione
Altri limiti

Limite 4+ oo perax — m(:)t

Illustrazione delle definizioni
A Ricapitolazione

Verifiche di limite

Operazioni con i limiti

Limiti e continuita




lllustrazione della definizione

lllustriamo la definizione di limite finito pet — zy col  tmidtnonica
Seguente esempio Limiti di successioni

Altri Limiti

Esempio introduttivo

Limite finito perz — (g
]_ lllustrazione della definizione
11' | | ,CC Sen - — O Limite finito perx —x
$—>0 ZC Un'importante osservazione
Altri limiti

Limite 4+ oo perxz —x (:)I:
D ato 5 > O lllustrazione delle definizioni
A Ricapitolazione

Verifiche di limite

Operazioni con i limiti

Limiti e continuita




lllustrazione della definizione

lllustriamo la definizione di limite finito pet — zy col  tmidtnonica
Seguente esempio Limiti di successioni

Altri Limiti

Esempio introduttivo

Limite finito perz — (g
]_ lllustrazione della definizione
11' | | ,CC Sen - — O Limite finito perx —x
$_>0 :C Un'importante osservazione
Altri limiti

Limite 4+ oo perax — CI:(:)I:

Dato 6 > O A !:lj;zig:oizlle definizioni
eS i Ste5 > O Verifiche di limite

Operazioni con i limiti

Limiti e continuita




lllustrazione della definizione

lllustriamo la definizione di limite finito pet — zy col  tmidtnonica
Seguente esempio Limiti di successioni

Altri Limiti

Esempio introduttivo

Limite finito perz — (g
]_ lllustrazione della definizione
11' | | ,CC Sen - — O Limite finito perx —x
$_>O :C Un'importante osservazione
Altri limiti

Limite 4+ oo perax — ZE(:)I:

Dat08 > O A :!:zz;ig:;zlledefinizioni
esisted > 0 tale che se
To—0<x<To+0

>4

Verifiche di limite

Operazioni con i limiti

Limiti e continuita




lllustrazione della definizione

lllustriamo la definizione di limite finito per — xy col ~ tmudineoniea
seguente esempio

Altri Limiti

Esempio introduttivo
Limite finito perz — (g

]_ lllustrazione della definizione
11' | | ,CC Sen - — O Limite finito perx —x
x_>0 ZC Un'importante osservazione
Altri limiti

Limite 4+ oo perax — ac(:)t

Dat08 > O A !:z;;ig:oizlledefinizioni
esisted > ( tale che se
To—0<x<To+0

allora :
{—ec< f(z)<fl+e _WCS >

con/ =0exy =0 =€

Verifiche di limite

\J

Operazioni con i limiti

Limiti e continuita




lllustrazione della definizione

lllustriamo la definizione di limite finito pet — zy col  tmidtnonica
Seguente esempio Limiti di successioni

Altri Limiti

Esempio introduttivo

Limite finito perz — (g
]_ lllustrazione della definizione
11' | | ,CC Sen - — O Limite finito perx —x
$—>0 ZC Un'importante osservazione
Altri limiti

Limite 4+ oo perxz —x (:)I:
5 Illustrazione delle definizioni
C am b I an d @ > O A Ricapitolazione

Verifiche di limite

Operazioni con i limiti

Limiti e continuita




lllustrazione della definizione

lllustriamo la definizione di limite finito per — xy col ~ tmudineoniea
seguente esempio

Altri Limiti
Esempio introduttivo

1 Limite finito perz — (g

lllustrazione della definizione
11' | | ,CC Sen - — O Limitefinitoperac—)aco
$_>O :C Un'importante osservazione
Altri limiti

Limite 4+ oo perax — ZL‘(:)I:

C am b | an d g > O A !:g;zig:ieoieene definizioni
si trova un altro corri-
S po n d e nté Operazioni con i limiti

Limiti e continuita




lllustrazione della definizione

lllustriamo la definizione di limite finito per — xy col ~ tmudineoniea
seguente esempio

Altri Limiti

Esempio introduttivo

lllustrazione della definizione

llm .CC Sen —_— — O Limite finito per x —x
$—>0 :L’ Un'importante osservazione

1 Limite finito perz — (g

Altri limiti

Limite 4+ oo perax — ZL'(:)I:

Cambianda > 0 A
Sl trova un altro corri-
spondente
con analoghe proprieta 5

Limiti e continuita




lllustrazione della definizione

lllustriamo la definizione di limite finito per — xy col ~ tmudineoniea
seguente esempio

Altri Limiti
Esempio introduttivo

1 Limite finito perz — (g

lllustrazione della definizione
11' | | ,CC Sen - — O Limitefinitoperac—)aco
$_>O :C Un'importante osservazione
Altri limiti

Limite 4+ oo perax — ZL‘(:)I:

Illustrazione delle definizioni
A Ricapitolazione

Verifiche di limite

Operazioni con i limiti

Questo dev’essere VerC) e Limiti e continuita

per ognis > 0|
=5 5 g




lllustrazione della definizione

lllustriamo la definizione di limite finito per — xy col ~ tmudineoniea
seguente esempio

Altri Limiti
Esempio introduttivo

1 Limite finito perz — (g

lllustrazione della definizione
11' | | ,CC Sen - — O Limitefinitoperac—)aco
$_>O :C Un'importante osservazione
Altri limiti

Limite 4+ oo perax — ZE(:)I:

Illustrazione delle definizioni
A Ricapitolazione

Verifiche di limite

Operazioni con i limiti

Questo dev’essere VerC) Limiti e continuita

per ognie > 0! Sy S




lllustrazione della definizione

lllustriamo la definizione di limite finito pet — zy col  tmidtnonica
Seguente esempio Limiti di successioni

Altri Limiti

Esempio introduttivo

Limite finito perz — (g
]_ lllustrazione della definizione
11' | | ,CC Sen - — O Limite finito perx —x
$_>O :C Un'importante osservazione
Altri limiti

Limite 4+ oo perax — ZE(:)I:

Illustrazione delle definizioni
A Ricapitolazione

Verifiche di limite

Operazioni con i limiti

Questo dev’essere VerC) Limiti e continuita
per ognis > 0|




lllustrazione della definizione

lllustriamo la definizione di limite finito per — xy col ~ tmudineoniea
seguente esempio

Altri Limiti
Esempio introduttivo

1 Limite finito perz — (g

lllustrazione della definizione
11' | | ,CC Sen - — O Limitefinitoperac—)aco
$_>O :C Un'importante osservazione
Altri limiti

Limite 4+ oo perax — ZL‘(:)I:

Equivalentemente e co- A
me r|Ch |edere Che, da10 Verifiche di limite
6 > O Operazioni con i limiti

Limiti e continuita




lllustrazione della definizione

lllustriamo la definizione di limite finito per — xy col ~ tmudineoniea
seguente esempio

Altri Limiti

Esempio introduttivo
Limite finito perz — (g

]_ lllustrazione della definizione
]_1' | | ,CC Sen - — O Limite finito perx —x
x_>0 :L’ Un'importante osservazione
Altri limiti

Limite 4+ oo perax — ZL'(:)I:

Equivalentemente e co- A
me r|Ch |edere Che, da10 Verifiche di limite
6 > O Operazioni con i limiti

Sl riesce a trovare uim

Limiti e continuita




lllustrazione della definizione

lllustriamo la definizione di limite finito per — xzy col ~ mudtmnica
Seguente esempio Limiti di successioni

Altri Limiti

Esempio introduttivo

Limite finito perz — (g

1 lllustrazione della definizione
]_]_ | | I ,CC Sen - — O Limite finito perx —x
x_>0 :L’ Un'importante osservazione
Altri limiti

Limite 4+ oo perax — CL'(:)I:

Equivalentemente e co-
me richiedere che, dato
>0 .
si riesce a trovare uf e 4

tale che se—6 <z <4 e T : -

Il grafico della funzio- e

ne stia tutto nella regione

tratteggiata




lllustrazione della definizione

lllustriamo la definizione di limite finito per — xzy col ~ mudtmnica
Seguente esempio Limiti di successioni

Altri Limiti

Esempio introduttivo

Limite finito perz — (g

1 lllustrazione della definizione
]_]_ | | I ,CC Sen - — O Limite finito perx —x
x_>0 :L’ Un'importante osservazione
Altri limiti

Limite 4+ oo perax — CL'(:)I:

Equivalentemente & co- A
me richiedere che, dato
>0 .
Si riesce a trovare ui

0

tale che se—d <x <9
Il grafico della funzio- —¢
ne stia tutto nella regione
tratteggiata

L/




lllustrazione della definizione

lllustriamo la definizione di limite finito per — xzy col ~ mudtmnica
Seguente esempio Limiti di successioni

Altri Limiti

Esempio introduttivo

Limite finito perz — (g

]_ lllustrazione della definizione
]_]_ | | I ,CC Sen - — O Limite finito perx —x
x_>0 :L’ Un'importante osservazione
Altri limiti

Limite 4+ oo perax — CL'(:)I:

Equivalentemente & co- A
me richiedere che, dato

- = 0 R —
SI riesce a trovare u
tale che se-d < x <
Il grafico della funzio-
ne stia tutto nella regione
tratteggiata

Limiti e continuita

L/




Come altro esempio illustriamo il seguente limite

Limiti di successioni

Altri Limiti
Esempio introduttivo
Limite finito perz — (g

lllustrazione della definizione

Limite finito perx — 0
Un'importante osservazione
Altri limiti

Limite 4+ oo perxz —x (:)t
Illustrazione delle definizioni
Ricapitolazione

Verifiche di limite

Operazioni con i limiti

Limiti e continuita

—% — —
Y




Come altro esempio illustriamo il seguente limite

Limiti di successioni

Altri Limiti
Esempio introduttivo
Limite finito perz — (g

lllustrazione della definizione

Limite finito perx — 0
Un'importante osservazione
Altri limiti

Datos > 0 A

Limite 4+ oo perxz —x (:)t
Illustrazione delle definizioni
Ricapitolazione

Verifiche di limite

Operazioni con i limiti

Limiti e continuita

2+ ce

2—8$ |

Y




Come altro esempio illustriamo il seguente limite

Limiti di successioni

Altri Limiti
Esempio introduttivo
Limite finito perz — (g

lllustrazione della definizione

Limite finito perx — 0
Un'importante osservazione
Altri limiti

Datos > A
esiste) > 0

Limite 4+ oo perxz —x (:)t
Illustrazione delle definizioni
Ricapitolazione

Verifiche di limite

Operazioni con i limiti

Limiti e continuita

2+ ce

2—8*L |




Come altro esempio illustriamo il seguente limite

Limiti di successioni

Altri Limiti
Esempio introduttivo
Limite finito perz — (g

lllustrazione della definizione

Limite finito perx — 0
Un'importante osservazione
Altri limiti

Datos > 0 A
esisted > ( tale che se

Limite 4+ oo perxz —x (:)t
Illustrazione delle definizioni
Ricapitolazione

Verifiche di limite

To—0 < x<Top+0

Operazioni con i limiti

Limiti e continuita

exr # xg 2tey

2—5*L |




Come altro esempio illustriamo il seguente limite

Limiti di successioni

Altri Limiti
Esempio introduttivo
Limite finito perz — (g

lllustrazione della definizione

Limite finito perx — 0
Un'importante osservazione
Altri limiti

Datos > 0 A
esisted > ( tale che se

Limite 4+ oo perxz —x (:)I:
Illustrazione delle definizioni
Ricapitolazione

Verifiche di limite

Operazioni con i limiti

To—0 < x<Top+0

Limiti e continuita

2 3
ex # x, allora e

(—e< flzx)</l+ce |
2—ce |
dovel/ =2exy =1 1—6 1496




Come altro esempio illustriamo il seguente limite

Limiti di successioni

Altri Limiti
Esempio introduttivo
Limite finito perz — (g

lllustrazione della definizione

Limite finito perx — 0
Un'importante osservazione
Altri limiti

Datos > 0 A
esisted > ( tale che se

Limite 4+ oo perxz —x (:)I:
Illustrazione delle definizioni
Ricapitolazione

Verifiche di limite

Operazioni con i limiti

1l—-0<xz<14+9

Limiti e continuita

2 3
ex # x, allora e

2—e< f(x)<2+c¢ |
2—ce |
dovel/ =2exy =1 1—6 1+6




Come altro esempio illustriamo il seguente limite

Limiti di successioni

Altri Limiti
Esempio introduttivo
Limite finito perz — (g

lllustrazione della definizione

Limite finito perx — 0
Un'importante osservazione
Altri limiti

Cambianda > 0 A

Limite 4+ oo perxz —x (:)t
Illustrazione delle definizioni
Ricapitolazione

Verifiche di limite

Operazioni con i limiti

Limiti e continuita

2+¢ce

2—ce |

Y




Come altro esempio illustriamo il seguente limite

Limiti di successioni

Altri Limiti
Esempio introduttivo
Limite finito perz — (g

lllustrazione della definizione

Limite finito perx — 0
Un'importante osservazione
Altri limiti

Cambianda > 0 A
si trova un altro corri-
spondente
\
\
\
?

Limite 4+ oo perxz —x (:)I:
Illustrazione delle definizioni
Ricapitolazione

Verifiche di limite

Operazioni con i limiti

Limiti e continuita

2+ ce

2—ce |




Come altro esempio illustriamo il seguente limite

Limiti di successioni

Altri Limiti
Esempio introduttivo
Limite finito perz — (g

lllustrazione della definizione

Limite finito perx — 0
Un'importante osservazione
Altri limiti

Cambianda > 0 A
Sl trova un altro corri-
spondente

con analoghe proprieta

Limite 4+ oo perxz —x (:)t
Illustrazione delle definizioni
Ricapitolazione

Operazioni con i limiti

Limiti e continuita

\
\
\
\
\ Verifiche di limite
\
|
|
\
|

2+c¢ /
|
|

D2 —ce




Come altro esempio illustriamo il seguente limite

Limiti di successioni

Altri Limiti
Esempio introduttivo
Limite finito perz — (g

lllustrazione della definizione

Limite finito perx — 0
Un'importante osservazione
Altri limiti

Limite 4+ oo perxz —x (:)t
Illustrazione delle definizioni
Ricapitolazione

Verifiche di limite

Operazioni con i limiti

Questo dev’essere vero
per ognic > 0!

Limiti e continuita

2—|—€‘= /

2—c¢ |




Come altro esempio illustriamo il seguente limite

Limiti di successioni

Altri Limiti
Esempio introduttivo
Limite finito perz — (g

lllustrazione della definizione

Limite finito perx — 0
Un'importante osservazione
Altri limiti

Limite 4+ oo perxz —x (:)t
Illustrazione delle definizioni
Ricapitolazione

Verifiche di limite

Operazioni con i limiti

Questo dev’essere vero
per ognic > 0!

Limiti e continuita

2+ ¢cs¢
2_8" ‘




Come altro esempio illustriamo il seguente limite

Limiti di successioni

Altri Limiti
Esempio introduttivo
Limite finito perz — (g

lllustrazione della definizione

Limite finito perx — 0
Un'importante osservazione
Altri limiti

Limite 4+ oo perxz —x (:)t
Illustrazione delle definizioni
Ricapitolazione

Verifiche di limite

Operazioni con i limiti

Questo dev’essere vero
per ognic > 0!

Limiti e continuita

2+ c¢ |
2—80){




Come altro esempio illustriamo il seguente limite

Limiti di successioni

Altri Limiti
Esempio introduttivo
Limite finito perz — (g

lllustrazione della definizione

Limite finito perx — 0
Un'importante osservazione
Altri limiti

Equivalentemente e co- A
me richiedere che, dato
e>0
|
|
|
|
|

Limite 4+ oo perxz —x (:)t
Illustrazione delle definizioni
Ricapitolazione

Verifiche di limite

Operazioni con i limiti

Limiti e continuita

Y




Come altro esempio illustriamo il seguente limite

Limiti di successioni

Altri Limiti
Esempio introduttivo
Limite finito perz — (g

lllustrazione della definizione

Limite finito perx — 0
Un'importante osservazione
Altri limiti

Equivalentemente e co- A
me richiedere che, dato
e >0

SI riesce a trovare u

Limite 4+ oo perxz —x (:)t
Illustrazione delle definizioni
Ricapitolazione

Verifiche di limite

Operazioni con i limiti

Limiti e continuita




Come altro esempio illustriamo il seguente limite

Limiti di successioni

Altri Limiti
Esempio introduttivo
Limite finito perz — (g

lllustrazione della definizione

Limite finito perx — 0

Un'importante osservazione

Altri limiti

Equivalentemente e co- A
me richiedere che, dato
e>0

Si riesce a trovare ud
tale che sex#1 e 7
l—-o<x<1l+90 | - -
grafico della funzione 2 b |
stia tutto nella regione 1—6 1496
tratteggiata

Limite 4+ oo perxz —x (:)I:
Illustrazione delle definizioni
Ricapitolazione

Operazioni con i limiti

\
|
\
|
\ Verifiche di limite
|
\
\

Limiti e continuita




Come altro esempio illustriamo il seguente limite

Limiti di successioni

Altri Limiti
Esempio introduttivo
Limite finito perz — (g

lllustrazione della definizione

Limite finito perx — 0

Un'importante osservazione

Altri limiti

Equivalentemente e co- A
me richiedere che, dato
e>0

Si riesce a trovare ud
tale che sex#1 e 2+ .
l—-o<x<1l+90 | ! S
grafico della funzione |
stia tutto nella regione 1—9¢ 146
tratteggiata

Limite 4+ oo perxz —x (:)I:
Illustrazione delle definizioni
Ricapitolazione

Operazioni con i limiti

Limiti e continuita

\
|
\
|
\ Verifiche di limite
|
\
\
\




Come altro esempio illustriamo il seguente limite

Limiti di successioni

Altri Limiti
Esempio introduttivo
Limite finito perz — (g

lllustrazione della definizione

Limite finito perx — 0

Un'importante osservazione
Altri limiti

Equivalentemente e co- A
me richiedere che, dato
e >0
|
|
|
|

Limite 4+ oo perxz —x (:)I:
Illustrazione delle definizioni
Ricapitolazione

Verifiche di limite

Operazioni con i limiti

Si riesce a trovare ud

tale che sex#1 e
l—d<z<1+6 |l - R
grafico della funzione |
stia tutto nella regione 1—6 1496
tratteggiata

Limiti e continuita




Come altro esempio illustriamo il seguente limite

Limiti di successioni

Altri Limiti
Esempio introduttivo
Limite finito perz — (g

lllustrazione della definizione

Limite finito perx — 0

Un'importante osservazione
Altri limiti

Equivalentemente e co- A
me richiedere che, dato
e >0
|
|
|
|

Limite 4+ oo perxz —x (:)I:
Illustrazione delle definizioni
Ricapitolazione

Verifiche di limite

Operazioni con i limiti

Si riesce a trovare ui

tale che sex#1 e
l—o<xz<1+49 | 2—¢
grafico della funzione |
stia tutto nella regione 1—6 1496
tratteggiata

Limiti e continuita




Limite finito per = — zy

Siaf :a,b[\{xo} — R

Si dice chef ha limite/ € R perz tendente a; da sinistrae si
scrive

lim f(x) =1/

se per ognk > 0 esisted, > Otalechel —e < f(x) <l +¢
per ognix €la, b[ tale cherg — 6. < = < xg

Si dice chef ha limite/ € R perx tendente a, da destrae si
scrive

lim f(x) =1/
:IZ—>:IJ(_)|_

se per ognk > 0 esisted, > Otalechel —e < f(x) <l +¢
per oghiz €]a, b| tale chery < x < xg + .

Limiti di funzioni reali

Limiti di successioni

Altri Limiti

Esempio introduttivo
Limite finito perz — (g
lllustrazione della definizione

Limite finito perx — (:)t

Un'importante osservazione
Altri limiti

Limite 4+ oo perxz —x (:)I:
lllustrazione delle definizioni
Ricapitolazione

Verifiche di limite

Operazioni con i limiti

Limiti e continuita




Un’importante osservazione

Limiti di funzioni reali

esistono 1 limiti di f per o

. r — CUO d a d eStra e d Altri Limiti
llm f ( T ) p— g @ L . E.se.mpi.o.introduttivo
T sinistra e sono entramppi  tmemers - o

lllustrazione della definizione

Limite finito perx — @ 0

uguali ad¢

Un'importante osservazione

Altri limiti

Limite 4+ oo perxz —x (:)I:
lllustrazione delle definizioni
Ricapitolazione

Verifiche di limite

Operazioni con i limiti

Limiti e continuita




Un’importante osservazione

esistono 1 limiti di f per

. r — CUO da deStra e d Altri Limiti
llm f(x) — f @ Esempio introduttivo

T sinistra € sono entrampi Lo - o
uguali ad¢

lllustrazione della definizione

Limite finito perx — @ (:)l:

Un'importante osservazione

Altri limiti

Limite 4+ oo perax — ZL‘(:)I:

Esempio:la fu nZiOnesegnO Sgn(x) lllustrazione delle definizioni

A Ricapitolazione

Verifiche di limite

1 Se CC' > O 1 Operazioni con i limiti
S g n ( x ) — )a’; Limiti e continuita
—~1 ser <0 .




Un’importante osservazione

esistono 1 limiti di f per

. r — CUO da deStra e d Altri Limiti
111’1”1 f(x) — f @ Esempio introduttivo

T sinistra € sono entrampi Lo - o
uguali ad¢

lllustrazione della definizione

Limite finito perx — @ (:)l:

Un'importante osservazione

Altri limiti

Limite 4+ oo perax — ZL‘(:)I:

Esempio:la fu nZiOnesegnO Sgn(x) lllustrazione delle definizioni

A Ricapitolazione

Verifiche di limite

1 Se CE‘ > O 1 Operazioni con i limiti
S g n ( x ) — )a’; Limiti e continuita
—~1 ser <0 .

Si ha che

lim sgn(x) = —1

r—0—



Un’importante osservazione

esistono 1 limiti di f per

. r — CUO da deStra e d Altri Limiti
111’1”1 f(x) — f @ Esempio introduttivo

T sinistra € sono entrampi Lo - o
uguali ad¢

lllustrazione della definizione

Limite finito perx — @ (:)l:

Un'importante osservazione

Altri limiti

Limite 4+ oo perax — ZL'(:)I:

Esempio:la fu nZiOnesegnO Sgn(x) lllustrazione delle definizioni

A Ricapitolazione

Verifiche di limite

1 Se CE‘ > O 1 Operazioni con i limiti
S g n ( x ) — )a’; Limiti e continuita
—~1 ser <0 .

Si ha che

lim sgn(x) = —1 lim sgn(x) =1

r—0~ r—0T



Un’importante osservazione

esistono 1 limiti di f per

. r — CUO da deStra e d Altri Limiti
111’1”1 f(x) — f @ Esempio introduttivo

T sinistra € sono entrampi Lo - o
uguali ad¢

lllustrazione della definizione

Limite finito perx — @ (:)l:

Un'importante osservazione

Altri limiti

Limite 4+ oo perax — ZL'(:)I:

Esempio:la fu nZiOnesegnO Sgn(x) lllustrazione delle definizioni

A Ricapitolazione

Verifiche di limite

1 Se CE‘ > O 1 Operazioni con i limiti
S g n ( x ) — )a’; Limiti e continuita
—~1 ser <0 .

Si ha che

lim sgn(x) = —1 # lim sgn(z) =1

x—0— x—0t



Un’importante osservazione

Limiti di funzioni reali

esistono 1 limiti di f per o

xr % ZEO da deStra e d Altri Limiti

llm f(x ) — f @ .. . E.Se.mpi.o.introduttivo
=0 sinistra e sono entrampi  imerere - <o

lllustrazione della definizione

Limite finito perx — @ (:)l:

uguali ad¢

Un'importante osservazione

Altri limiti

Limite 4+ oo perax — ZL'(:)I:

Esemplo:la fu nZionesegnO Sgn(x) lllustrazione delle definizioni

A Ricapitolazione

Verifiche di limite

1 Se CC > O 1 Operazioni con i limiti
S g n ( x ) — )a’; Limiti e continuita
—~1 ser <0 .

Si ha che

lim sgn(x) = —1 # lim sgn(z) =1

x—0— x—0t

quindi il limite della funzione quando — 0 non esiste . ....




Altri limiti

Analogamente si possono dare le definizioni e
del limiti S
lim f(x) = +oo, lim f(x) = —o0, e o
T T pisa
' — i _ C ——
11m f(aj) — _I_OO7 11m f(.fl?) — — 0O, Limite +00 perz — 2.y
Ty r—ag T
lim f(z) =+oo,  lim f(z)=-o0, ...
x%xa x%xa Limiti
ed anche
lim f(z) = +oo, lim f(z) = —o0,
T—r—00 T—r—00

lim f(x) =1/

L——0C




Limite +oo perx — xj

Siaf :a, b[\{zo} — R

Sidice chef ha limite +oo perz tendente a e si scrive

lim f(x) =+

T— T

seVM € R3éy >0 :x €]a,b,0 < |[t—x0| < o = f(z) > M

Sidice chef ha limite +oo perz tendente a;o da destra si scrive

lim f(x) =+

+
JZ—)JIO

seVM € R3op >0 :x €la,b,0<z—x0 <oy = f(x) > M

Sidice chef ha limite +oo perz tendente a;, da sinistrae si scrive

lim f(x) =+

$—>$O

seVM e R36p >0 :x €la,b,0<z0— 2 <oy = f(x) > M

Limiti di funzioni reali

Limiti di successioni

Altri Limiti

Esempio introduttivo

Limite finito perz — (g
lllustrazione della definizione
Limite finito perx — @ (:)l:
Un'importante osservazione
Altri limiti

Limite 4+ oo perxz —x 6]:
lllustrazione delle definizioni
Ricapitolazione

Verifiche di limite

Operazioni con i limiti

Limiti e continuita




lllustrazione delle definizioni

lllustriamo la prima definizione col seguente esempiQ o

Limiti di successioni

1 Altri Limiti

1 . Esempio introduttivo
1m 2 - | OO Limite finito perz — (g
r—r ]- (x - 1 ) lllustrazione della definizione

Limite finito perx — @ (:)l:
Un'importante osservazione
Altri limiti

Limite 4+ oo perax — CI:(:)I:

Illustrazione delle definizioni

Ricapitolazione

Verifiche di limite

Operazioni con i limiti

Limiti e continuita




lllustrazione delle definizioni

lllustriamo la prima definizione col seguente esempiQ o

Limiti di successioni

1 Altri Limiti

1 . Esempio introduttivo
1m 2 - | OO Limite finito perz — (g
r—r ]- (x - 1 ) lllustrazione della definizione

Limite finito perx — @ (:)l:
Un'importante osservazione
Altri limiti

Dato un valore\/ A

Limite 4+ oo perax — CI:(:)I:

Illustrazione delle definizioni

Ricapitolazione

Verifiche di limite

Operazioni con i limiti

Limiti e continuita




lllustrazione delle definizioni

lllustriamo la prima definizione col seguente esempiQ o

Limiti di successioni

1 Altri Limiti

1 . Esempio introduttivo
1m 2 - | OO Limite finito perz — (g
r—1 (x - 1 ) llustrazione della definizione

Limite finito perx — @ (:)l:
Un'importante osservazione
Altri limiti

Dato un valore\/ A

Limite 4+ oo perax — ZE(:)I:

lllustrazione delle definizioni

eSiStQM > O Ricapitolazione

Verifiche di limite

Operazioni con i limiti

Limiti e continuita




lllustrazione delle definizioni

lllustriamo la prima definizione col seguente esempiQ e

Limiti di successioni

1 Altri Limiti

1 . Esempio introduttivo
1m 2 - | OO Limite finito perz — (g
r—1 (x - 1 ) llustrazione della definizione

Limite finito perx — @ (:)l:
Un'importante osservazione

Dato un valore\/ A i 1 s

. lllustrazione delle definizioni

eS I St%M > O Ricapitolazione

tale Che tuttl g II Verifiche di limite
Operazioni con i limiti

O < ‘Qf - 1‘ < 5M Limiti e continuita




lllustrazione delle definizioni

lllustriamo la prima definizione col seguente esempiQ tmidtnen e

Limiti di successioni

1 Altri Limiti

1 . Esempio introduttivo
1m 2 - | OO Limite finito perz — (g
r— 1 (x - 1 ) lllustrazione della definizione

Limite finito perx — @ (:)l:
Un'importante osservazione

Dato un valore\/ A e 100 v 2k
esiste),; > 0
tale che tutti (gl e
0 < |z — 1| < &y .
hanno valori corrispon-

denti f(x) > M




lllustrazione delle definizioni

lllustriamo la prima definizione col seguente esempiQ tmidtnen e

Limiti di successioni

1 Altri Limiti

1 . Esempio introduttivo
1m 2 - | OO Limite finito perz — (g
r— 1 (x - 1 ) lllustrazione della definizione

Limite finito perx — @ (:)l:
Un'importante osservazione
Altri limiti

Dato un valore\/ A

Limite 4+ oo perax — ac(:)t

lllustrazione delle definizioni

eSiStQM > O Ricapitolazione

Verifiche di limite

tale che tutti gl
O<‘$—1‘<5M f(:l?)'——
hanno valori corrispon-
denti f(x) > M

Operazioni con i limiti

| Limiti e continuita




lllustrazione delle definizioni

lllustriamo la prima definizione col seguente esempiQ o

Limiti di successioni

1 Altri Limiti

1 . Esempio introduttivo
1m 2 - | OO Limite finito perz — (g
r—r ]- (x - 1 ) lllustrazione della definizione

Limite finito perx — @ (:)l:
Un'importante osservazione

C am b | an d dw A Altri limiti

Limite 4+ oo perax — CI:(:)I:

Illustrazione delle definizioni

Ricapitolazione

Verifiche di limite

Operazioni con i limiti

Limiti e continuita




lllustrazione delle definizioni

lllustriamo la prima definizione col seguente esempiQ tmidtnen e

Limiti di successioni

1 Altri Limiti

1 . Esempio introduttivo
1m 2 - | OO Limite finito perz — (g
r— 1 (x - 1 ) lllustrazione della definizione

Limite finito perx — @ (:)l:
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Per definizionefissato un qualunque > 0, bisogna
trovare urﬁ > O tale Che Limiti e continuita

r#0, —0<r<d = —e<zsen:<e

ovvero che
0<|z|<d = |zseni|<e

Prendenda = ¢, se0 < |z| < § = ¢, allora
1 1
‘xsen—‘: |z - ‘Sen—‘g |- 1< €
X X

Ricapitolando



Esempio 1

Ve rifi Ch iam O Che Limiti di funzioni reali

Limiti di successioni

]_ Altri Limiti

hm L SEN — — O Verifiche di limite
z—0 T

Per definizione, fissato un qualungue- 0, bisogna
trovare urﬁ > O tale Che Limiti e continuita

r#0, —6<r<d = —e<zxsen:<e

ovvero che
0<|z|<d = |zseni|<e

Prendendo = ¢, sel < |z| < § = ¢, allora
1 1
‘xsen—’: |z - ‘Sen—‘g |- 1< €
T T

Ricapitolando Quindi, per definizione



Esempio 2

Sl puc\) Venflcare Che Limiti di funzioni reali

Limiti di successioni

3:6 _ 1 Altri Limiti
hm — =1 Verifiche di limite
r—1 T —l— 1 Esempio 1

Problematiche e obiettivi

Operazioni con i limiti

Limiti e continuita




Esempio 2

Sl puc\) Ve”flcare Che Limiti di funzioni reali

Limiti di successioni

333 _ 1 Altri Limiti

lim — 1 Verifiche di limite

r—1 T —|_ 1 Esempio 1

Problematiche e obiettivi

Per definizione, date > 0, tutto sta a trovare. > 0

tale Che Limiti e continuita
3r — 1
x+1

0<|z—1| <6 implica| —1‘<5




Esempio 2

Sl puc\) Venflcare Che Limiti di funzioni reali

Limiti di successioni

33;- _ 1 Altri Limiti

lim - 1 Verifiche di limite

r—1 T —|_ 1 Esempio 1

Problematiche e obiettivi

Per definizione, date > 0, tutto sta a trovare. > 0

tal e C h e Limiti e continuita
3r — 1
x+1

0<|z—1| <6 implica| —1‘<5

Pers < 2 si puo prendere

, 2¢e 2
0. = min :
24+¢ 2—¢




Esempio 2

Sl puo Verlflcare Che Limiti di funzioni reali

Limiti di successioni

3 T — 1 Altri Limiti
hm —— 1 Verifiche di limite
r—1 T —|— 1 Esempio 1

Problematiche e obiettivi

Per definizione, date > 0, tutto sta a trovaré, > 0
tale che

Jr — 1
r+1

0<|z—1| <6 implica’ —1‘<5

Pers < 2 si puo prendere

, 2¢e 2
0. = min :
24+¢ 2—¢

Questa scelta no& evidente (vedi Libro)




Postof (z) = 2=, osserviamo chg(1) = 1 cioe

Limiti di successioni
. Altri Limiti
llm f (x) — f ( 1 ) Verifiche di limite
ifi ilimi
T— 1 Esempio 1

Problematiche e obiettivi

Operazioni con i limiti

Limiti e continuita




Postof (z) = 2=, osserviamo chg(1) = 1 cioe

Altri Limiti

lim f(x) = f(1) erfche it

r—1

Esempio 1

Problematiche e obiettivi

In questo caso il limite df perx — x,

Limiti e continuita

si ottiene calcolando il valoré(x)




Postof (z) = 2=, osserviamo chg(1) = 1 cioe

Altri Limiti

lim f(x) = f(1) erfche it

r—1

Esempio 1

Problematiche e obiettivi

In questo caso il limite df perz — x

Limiti e continuita

si ottiene calcolando il valoré(x)

‘ ProblemaE una situazione generalla?




Problematiche e obiettivi

Verificare Il limite mediante la
definizione e scomodo e difficlil




Problematiche e obiettivi

Verificare il limite mediante la —
definizione e scomodo e difficil

Esempio 1
Esempio 2

Obiettivo: trovare del metodi piu rapid e
per Il calcolo e la verifica del limiti




Problematiche e obiettivi

Verificare il limite mediante la —
definizione e scomodo e difficil

Esempio 1
Esempio 2

Obiettivo: trovare del metodi piu rapid e
per Il calcolo e la verifica del limiti

\Teoremi Sul Iimitil




Problematiche e obiettivi

Verificare il limite mediante la —
definizione e scomodo e difficil

Esempio 1
Esempio 2

Obiettivo: trovare del metodi piu rapid e
per Il calcolo e la verifica del limiti

Teoremi sul limiti

\ Funzioni continu}




Problematiche e obiettivi

Verificare Il limite mediante la
definizione e scomodo e difficlil

Altri Limiti

Verifiche di limite

Esempio 1
Esempio 2

Obiettivo: trovare del metodi piu rapid e
per Il calcolo e la verifica del limiti

Teoremi sul limiti

| Funzioni continu} ‘ Operazioni col Iimit]




Limiti di funzioni reali

Limiti di successioni

Altri Limiti

Verifiche di limite

Operazioni con | limiti

Teorema (operazioni con i limiti)

Limiti e continuita




| numeri reali ampliati

Definiamo Limiti di funzioni reali
R :=RU {-o00, +00}

Limiti di successioni

Altri Limiti

Verifiche di limite

Operazioni con i limiti

| numeri reali ampliati

Teorema (operazioni con i limiti)

Limiti e continuita




| numeri reali ampliati

Defl N iam (@) Limiti di funzioni reali
p— Limiti di success joni
R :=RU{—00,+00}
Altri Limiti
con le seguenti regole di calcolo: Veriche i it

Operazioni con i limiti

—|—OO —|_ C=2~¢ —|— o0 = —|—OO, — 0 —|— C=(C—O .= —OO’ Teorema (operazioni con i limiti)
Limiti e continuita
+00 + 00 = +00, —00 — 00 1= —O0
C
— =0 dovec € R
male'®

(+00) - (£00) := (prodotto dei segnio
(+00) - ¢ := (prodotto dei segnibo dovec # 0




| numeri reali ampliati

Definiamo Limiti di funzioni reali
p— Limiti di successioni
R:=RU{—00, 400}

Altri Limiti

con le seguenti regole di calcolo: Veriche i it
Operazioni con i limiti

—|—OO —|_ C=2~¢ —|— o0 = —|—OO, — 0 —|— C=C— QXX .= —OO’ Teorema (operazioni con i limiti)

Limiti e continuita

+00 + 00 = +00, —00 — 00 1= —O0

C .
+00

(+00) - (£00) := (prodotto dei segnio

=0 dovec € R

(+00) - ¢ := (prodotto dei segnibo dovec # 0

Restano indeterminati i risultati delle seguenti openaizio

+00 0 +00

+00 0 0 ooo

+00 — 00 (£o0) -0



Teorema (operazioni con i limiti)

— | Teorema.Sianof e g due funzioni con

Limiti di funzioni reali

lim f(z) =a € R, limg(z)=p€R E—

Tr—rX( T—X( Altri Limit

Verifiche di limite

CO n -CEO E R . Operazioni con i limiti

| numeri reali ampliati

Limiti e continuita




Teorema (operazioni con i limiti)

— | Teorema.Sianof e g due funzioni con

hm f(.flj) — o € R) hm g(m) _ 6 c R Limiti di success ioni
Tr—rX( T—X( Altri Limit
conz, € R. Allora si ha

| numeri reali ampliati

« somma: lim |[f(z) +g(z)] =a+ 0
In tutti i cxz:sgicoin Cuiar + (5 e definito

= prodotto: lim |[f(z) g(z)] =a-f
in tutti i casi in cuia - 3 & definito

= quoziente:sea # 0 e f(x) # 0 Vx allora

I 1 1
m —— = —
oo f(2)  a

= valore assoluto: lim |f(z)| = |«]
T—I)




Limiti di funzioni reali

Limiti di successioni

Altri Limiti

Verifiche di limite

Limitl e continuita

Limiti e continuita

Definizioni

Teoremi sulla continuita

Continuita e funzioni elementari




Definizioni

Sla[ un Intervallo dl eStrerm e b CONa < b. Limiti di funzioni reali
Siaf: I — Runafunzione e, € [

Altri Limiti

Verifiche di limite

Si dice chef e continua inz, se

lim f(z) = f(xo)
T—T(

Continuita e funzioni elementari

Intendendo eventualmente il limite da destra
0 da sinistra se e estremo df

Se f non e continua inzy si dice che
discontinua inc

Si dice chef e continua in/ se e continua i
ogni punto di/




Teoremi sulla continuita

Dal Teorema sulle operazioni con | limiti si ha s

imiti di successioni

Teorema. Sianof, g : I — R due funzioni

Verifiche di limite

continue inxy € 1. Allora

i coni limiti

- f+ g & continua inx
= - g e continua ing

« f/g e continua inzg, seg(xy) # 0
f| e continua ing

« I'Inversa di una funzione continua e
continua

» la composta di funzioni continue e
continua




Continuita e funzioni elementari

Teorema. Tutte le funzioni elementari s- ...
no funzioni continue sul relativo dominio @i
defInIZIOne Verifiche di limite

Operazioni con i limiti




Continuita e funzioni elementari

Teorema. Tutte le funzioni elementari s- ...
no funzioni continue sul relativo dominio @i
d efl n I Z I O n e Verifiche di limite

Sono dunque continue le seguenti funzioni: s —
. funzioni lineari e affini
= potenze e radick-esime

= polinomi

= funzioni razionali

= funzioni esponenziali e logaritmiche
= valore assoluto

= funzioni trigonometrichesen, cos, tan)
= funzioni trigonometriche inverse oo
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