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1) Dato l’insieme

A1 =

{
5n + 1

3n
: n ∈ N∗

}
verificare che 2 è il massimo di A1 e, utilizzando le proprietà caratterizzanti dell’estremo
inferiore, che 5/3 è l’estremo inferiore di A1. È anche il minimo?

2) Dato l’insieme

A2 =

{
1− n

1 + n
: n ∈ N

}
verificare che −1 è l’estremo inferiore di A2 e 1 è il massimo di A2.

4) Utilizzando il Principio d’Induzione, dimostrare che perogni n ≥ 1 valgono

n∑
k=1

k3 = 13 + 23 + 33 + . . . =

(
n(n + 1)

2

)2

1 · 21 + 2 · 22 + 3 · 23 + . . . + n · 2n = 2n+1(n− 1) + 2

2n ≤ 2n

5) Usando il fatto che (n + 1)2/n2 ≤ 2, dimostrare per induzione che per ogni n ≥ 4 vale
n2 ≤ 2n.

6) Definiamo i numeri an (n ≥ 0) per ricorrenza nel seguente modo:{
a0 =

√
2

an+1 =
√

2 + an

Dimostrare per induzione che per ogni n ≥ 0 vale an ≤ 2.


