1 Addendum sull’inversa di una matrice

Sia A una matrice quadrata n x n invertibile (quindi det(A) # 0), e sia A; ; la matrice (n —1) x (n — 1)
che si ottiene da A cancellando iesima riga e la j-esima colonna. Ad esempio, se

1 00
A=1[1-1 0 1
0 1 1

-1 1 1 0 0 0
Arp = ( 0 1) Az s = (0 1) Aoy = (1 1)

La matrice inversa A~! si ottiene moltiplicando il nunero det(A)~! per la matrice che ha come
coefficiente di posto i, j:

allora

e se i+ j e pari, il determinante della matrice A;; (notare lo scambio degli indici!)

e se i+ j e dispari, 'opposto di questo determinante.

In formule: A~ = det(A)~(c; ;) dove ¢; ; = (—1)" I det(A;;).

Esempio La matrice

1 0 0
A=|-1 0 1
0 1 1

ha determinante uguale a —1, quindi la matrice ¢ invertibile. Per trovare l'inversa, calcoliamo:
det(Al’l) = —1, d(it(ALQ) = —]., det(Alyg) = —1, det(Ag,l) = O, det(AZQ) = 1, det(AQ,g) = ]., d@t(Ag_’l) =
0, det(Asz2) = 1, det(As3) = 0. Quindi i coefficienti ¢; ; = det(A;;) sono: ¢11 = —1,¢12 =0, ¢13 =0,
1 = 1, C22 = 1, C23 = —1, C31 = —1, €32 = —1, €33 = 0.

Infine si ha

-1 0 0 1 0 0
A =det(A) e )=-111 1 —-1]=(-1 -1 1
-1 -1 0 1 1 0

Esercizio 1.

Verificare che 'invertibilita della matrice seguente e determinarne l'inversa:

1 -1 0
A=1[2 1 2
3 -2 -1
SOL
-3 1 2
At=1/5(-8 1 2 |;
7 1 -3



