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1. Sia r:N → Q una funzione biiettiva. Presa una f :R → R continua a supporto compatto,
poniamo

Λ(f) :=
∑
n∈N

f(r(n))
n2

.

a. Dimostrare che Λ(f) è un numero reale ben definito, e che il funzionale Λ:Cc(R) → R
verifica le ipotesi del teorema di rappresentazione di Riesz.

b. Descrivere la misura boreliana su R che il teorema di Riesz associa a Λ.

2. Calcolare, se ha senso, il

lim
n→+∞

∫ π

0

1√
1− cos

(nπ − 1)x+ π

nπ

dx .

Punti: 10+10, 15.
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