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1. a. Sia f :R→ R debolmente crescente. Dimostrare che f è boreliana.

b. Sia f :R → R una funzione continua in tutti i punti irrazionali. Dimostrare che f è
boreliana.
(f−1(V ) = f |−1

Q (V ) ∪ f |−1
R\Q(V ). Se V è aperto allora f |−1

R\Q(V ) è un insieme aperto nella
topologia di. . . ).

2. Dimostrare che

lim
n→+∞
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.

(Una volta passati al limite sotto il segno di integrale, può venire comodo il cambio di
variabile t = (1 + y)/2).

Punti: 10+15, 20.
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