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Calcolare i seguenti limiti, usando il teorema de L’Hopital dove si ritenga lecito e opportuno

4 ) —x Ty _ 4 1 3/2 1\«
a) lim cos2z +3z(e™ +et) —d(x+ 1) c) lim z|1- e(l — —)
z—0 xz? arctan(1/x) z—r+00 x
. 6log(z? + 1) — 22e?* — 2¢** + 2cosx + 4sen x cos 2x , 3n’
b) lim d) lim
z—0 (1= vz +1)(cos3z — cosz) n—-+oo (2n)!

: [z +1 . e . .
Data la funzione f(x) := yppt trovare a) dominio, segno, limiti agli estremi; b) eventuali
-z

simmetrie ed asintoti; ¢) f’, crescenza/decrescenza e punti di massimo/minimo o con tangente
verticale di f; d) f”, dimostrando che esiste un solo punto di flesso; €) un grafico qualitativo
di f.

Calcolare primitive delle seguenti funzioni (I'ultima per parti):

xt +2r 41 (b) 1+ log 3z ()1+tan2x
) ) C
3 + 4z 1+ 22log?(3z)

(a) (d) (1 - 2)log”z

tanz — 2’

1++x+2

dx, per esempio con la sostituzione y = v/x + 2.
22+ 3x + 2 P P y

Calcolare 'integrale /

Si mettano in ordine le successioni seguenti, in modo che per n — +oc la precedente sia “o pic-
colo” della successiva: sen(1/n), /n, log(1+n"),v/n+1—/n, (2n)", 1/sen(1/n), n>"}.

Poniamo X := {(—1)” — m n e Z}. Dimostrare che sup X = 3/2 e che inf X = —1,

stabilendo se sono anche massimo e minimo.

1 2
Dimostrare per induzione che per ogni n > 0 vale I'uguaglianza 2% + 7;:__'_1 ot 2771 +
2n+1 —2n—1 (on+2

Punti: 4 per ogni limite, 10, 4+3+2+4, 6, 6, 6, 6.
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Calcolare i seguenti limiti, usando il teorema de L’Hopital dove si ritenga lecito e opportuno

41— 2)3/2 + 3x(e™ + %) — 4 2n)!
a) lim (1 —-2)>243z(e”* +e”)—4cosx ¢ lim ( n2)
z—0 x? arctan(1/x) notoo 3N
b) Tim 2(22% — 1)e™® — 2log(1 + x?) + 2 cos x — sen 2x cos d) lim x(e B (1 N 1)9&)
20 (cosz — cos3z)(1 — Vz +1) T—+o0 T

1—2z
Data la funzione f(z) := 4/ R trovare a) dominio, segno, limiti agli estremi; b) eventuali
z —

simmetrie ed asintoti; ¢) f’, crescenza/decrescenza e punti di massimo/minimo o con tangente
verticale di f; d) f”, dimostrando che esiste un solo punto di flesso; e€) un grafico qualitativo
di f.

Calcolare primitive delle seguenti funzioni (I'ultima per parti):

2t — 2 +1 3+ 3logx 1+ tan?x

b T 7 () (2 — 1) log?
PR ’()1+9x210g2a:’ c 1_2tanx,()(w )log” x

(a)

1—vz—-1

dx, per esempio con la sostituzione y = v/x — 1.
222 — 6x + 4

Calcolare 'integrale /
Si mettano in ordine le successioni seguenti, in modo che per n — 400 la precedente sia “o pic-
colo” della successiva: v/n + 1 — /n, n?", log(1 +n"), sen(1/n), 1/sen(1/n), ¥/n, (2n)".

Poniamo X := {(—1)”Jrl + W n e Z}. Dimostrare che sup X = 3/2 e che inf X = —1,

stabilendo se sono anche massimo e minimo.

. . . . ) . n—1 n 2n—1
Dimostrare per induzione che per ogni n > 1 vale I'uguaglianza o1 + on 4+ -+ ST +
2n

> = 21727 (2" = 1)n — 1).

Punti: 4 per ogni limite, 10, 4+3+2+4, 6, 6, 6, 6.
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Calcolare i seguenti limiti, usando il teorema de L’Hopital dove si ritenga lecito e opportuno

—x Yy _ 9 4 3/2 1 1\ =
a) lim Sa(e™® +e?) = 2w +4)77 + 16cos c) lim =z e<1 - —) -1
20 xz? arctan(1/x) z—+00 x
b) lim (22 —2)e™® — 4log(1 — 2?) + 2 cos 2z — 2sen ' cos x ) Tim on’

x—0 (1 —+v1—=2)(cosz — cos2x) n—+oo (2n)!

l1—=
Data la funzione f(z) := 4/ yppet trovare a) dominio, segno, limiti agli estremi; b) eventuali
—x

simmetrie ed asintoti; ¢) f’, crescenza/decrescenza e punti di massimo/minimo o con tangente
verticale di f; d) f”, dimostrando che esiste un solo punto di flesso; €) un grafico qualitativo
di f.

Calcolare primitive delle seguenti funzioni (I'ultima per parti):

zt —x+3 (b) 1+ log2x ()1—|—tan2x
) ) C )
x3 4 4 1+ 22 log®(2x) 2+ tanx

(a) (d) (& +1)log”x

1++vzx—1

dx, per esempio con la sostituzione y = /& — 1.
22 —3x + 2

Calcolare 'integrale /

Si mettano in ordine le successioni seguenti, in modo che per n — +oc la precedente sia “o pic-
colo” della successiva: 1/sen(1/n), vn+1—+/n, (2n)", /n, log(1+n™), n?", sen(1/n).

Poniamo X := {(—1)” + m n e Z}. Dimostrare che sup X = 3/2 e che inf X = —1,

stabilendo se sono anche massimo e minimo.

1 2n —1
Dimostrare per induzione che per ogni n > 1 vale 'uguaglianza 2% + Z’:Ll . #
2n
o = (n+1)(2" —1)2t 2",

Punti: 4 per ogni limite, 10, 4+3+2+4, 6, 6, 6, 6.
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Calcolare i seguenti limiti, usando il teorema de L’Hopital dove si ritenga lecito e opportuno
. 22e®® + Tlog(1 + 2?) — 2e** +2cos2x + 4senx cos x , 1\2
a) lim c¢) lim =z (1 + —> —e
z—0 (cosx — cos 2x) (1 —Vx+ 1) T—400 x
2z +1)3/2 +3(e™® — 2e%)x — 2 cos 2 (2n)!

b) li d) L
) 750 z? arctan(1/x) ) oo 207

1
Data la funzione f(z) := 4/ %, trovare a) dominio, segno, limiti agli estremi; b) eventuali
x —

simmetrie ed asintoti; ¢) f’, crescenza/decrescenza e punti di massimo/minimo o con tangente
verticale di f; d) f”, dimostrando che esiste un solo punto di flesso; e€) un grafico qualitativo
di f.

Calcolare primitive delle seguenti funzioni (I'ultima per parti):

4+ 2 -3 2+ 2logx 1+ tan?x

b) ———— — ., (d 1) log?
3 + 4z ’()1+4x210g2x’ ¢ 1+ 3tanz’ (d) (z+1)log"x

(a)

1—vVzx+2

———— dz, per esempio con la sostituzione y = v/ + 2.
22+ 3z + 2 P P “ 4

Calcolare 'integrale /

Si mettano in ordine le successioni seguenti, in modo che per n — 400 la precedente sia “o pic-
colo” della successiva: log(1 +n"), 1/sen(1/n), vn+1—y/n, n*", sen(1/n), (2n)", Yn.
Poniamo X := 4 (—1)"+! — -1

sira=w | M E Z}. Dimostrare che sup X =1 e che inf X = —3/2,

stabilendo se sono anche massimo e minimo.

1 2 2n —1
Dimostrare per induzione che per ogni n > 1 vale 'uguaglianza Z”% + Z"% RS %

2n

2o = (2"(n+2) —2—2n)47".

Punti: 4 per ogni limite, 10, 4+3+2+4, 6, 6, 6, 6.



