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Calcolare i seguenti limiti, usando il teorema de LL’Hopital dove si ritenga lecito e opportuno

. (1—2%e** 4+ (1—2)log(l —2x) — (x+1)cosx . log(1—2x)
a) lim C) im —— 72
250 log(2 22+ 1) z—0 z arctan(1/x)

16(z + 1)%/2 4+ 246~ 4+ 19(x — 1)z sen 2z — 40 cos = (1-a?)'/* -1

b) li d) li
) 220 (cos3z — cosz)(1 — Vo + 1) 20 Va? —x3 —2z/x + 1
Data la funzione f(x) := —1 + , trovare a) il dominio e il segno di f; b) i

22 -3
limiti agli estremi e gli eventuali asintoti; c¢) f’, la crescenza/decrescenza e i punti di
massimo/minimo di f; d) f” e gli intervalli di convessita/concavita e flessi; €) un grafico
qualitativo di f.

Calcolare primitive delle seguenti funzioni (I'ultima per parti):

3 6 2 3 4t 2+log2x1
r° + bx” + ox anx (c) e ogx, (d) (:c—3x3)e_x2.

a ) b bl
(a) x? + 62 + 10 (b) (cos?x)V1 —4tan®x T

2

x
Calcolare 'integrale dx, per esempio con la sostituzione y = V2 — .
s /(290—3)\/2—:(; P P Y
Di ¢ i L 1 n 1 L 1 T 1 S 4n —1 > 1
imostrare per induzione che R ern .
P n+1 n+2 n+3 2n =  6n P -

Punti: 4 per ogni limite, 10, 3+3+2+4, 6, 6.
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Calcolare i seguenti limiti, usando il teorema de LL’Hopital dove si ritenga lecito e opportuno

. (2> +1)e** = 3(z+ 1) log(z + 1) + (z — 1) cos 2z . arctan(z/2)
a) lim c) lim ————~—
250 log(2 — V22 + 1) x—0 z arctan(2/x)
2 441 —2)3 2+ 11(z — 1 — 1—(1—a?)l/
b) lim 3T +4(1 —x)*/* +11(z — 1)xsenx — Tcosx 4) lim (1 —2x°)
20 (cosz — cos3z)(1 — Vo +1) =0 /23 + 22 + 2y/1 —x

1 —1)2
Data la funzione f(z) := —1 + {/ %, trovare a) il dominio e il segno di f; b) i
x j—

limiti agli estremi e gli eventuali asintoti; ¢) f’, la crescenza/decrescenza e i punti di
massimo/minimo di f; d) f” e gli intervalli di convessita/concavita e flessi; €) un grafico
qualitativo di f.

Calcolare primitive delle seguenti funzioni (I'ultima per parti):

3 2 1+21log?
x° — 6x® — 2x 4 arccos x e & Tlogx
(8) = . (b) () °2, (@) (207 + @)e
x2 — 6z + 10 V1 —22y/1 — 4arccos? z x
x2 Norens
Calcolare 'integrale dx, per esempio con la sostituzione y = v/2x + 1.
s /(x—2)\/_2x+‘1 P P Y
1 1 1 1 2
Dimostrare per induzione che — + + R nt per n > 1.
n n+1l n+2 2n 2n

Punti: 4 per ogni limite, 10, 3+3+2+4, 6, 6.
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Calcolare i seguenti limiti, usando il teorema de LL’Hopital dove si ritenga lecito e opportuno
4(z? +1)e % + (22 + 1) log(1 + 2z) + 2(x — 2) cos , (1—z2)* -1

a) lim c) lim
) z—0 log(2 — V1 —2?) =0 /2?2 — 13 + 22z + 1
b) lim 16(x + 1)%/2 + 11z(z + 2) sen x + 8(cos 22 — 3e7) 4) lim arcsen &
z—0 (1 —+v1—=2)(cosz — cos2z) z—0 x arctan(2/x)
. 3 (l‘ + 1)2 . .. . . e . .
Data la funzione f(z) :=1— g trovare a) il dominio e il segno di f; b) i limiti agli
x E—

estremi e gli eventuali asintoti; ¢) f’, la crescenza/decrescenza e i punti di massimo/mini-
mo di f; d) f” e gli intervalli di convessita/concavita e flessi; e€) un grafico qualitativo
di f.

Calcolare primitive delle seguenti funzioni (I'ultima per parti):

3_6 2 92 4 1—2log2xl
(a) T i x° + 3!:7 (b) arcsenx () e ogx’ (d) (z — 2x3)€_2m2'
2 — 6z + 10 V1 —224/1 — 4arcsen? x x
x2 Vor —1
Calcolare 'integrale dx, per esempio con la sostituzione y = v2x — 1.
s / (x+1)y2z —1 P P Y
1 1 1 1 n+1
Di t induzi he — > > 1.
1mostrare per u210necen+n+1+n+2+ +2n—1_ on per n >

Punti: 4 per ogni limite, 10, 3+3+2+4, 6, 6.
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Calcolare i seguenti limiti, usando il teorema de L’Hopital dove si ritenga lecito e opportuno

192(x 4 1) sen 22 — 16(z + 1)3/2 + 8¢ =% (5¢® cos  — 3) )l arcsen 2
c¢) lim

li _
a) lim z—0 x arctan(1/z)

z—0 (1 —Vr+ 1)(cosx — cos 2x)

b) lim (%2 +1)e 2* + (1 — x)log(1 — ) + (3z — 1) cos 4) lim 1— (1422 Ve
z—0 log(2 — 41— 3:2) e S Y

1— 2)2
¥ —( 5 x; , trovare a) il dominio e il segno di f; b) i limiti agli
x J—

estremi e gli eventuali asintoti; ¢) f’, la crescenza/decrescenza e i punti di massimo,/mini-
mo di f; d) f” e gli intervalli di convessita/concavita e flessi; ) un grafico qualitativo

di f.

Calcolare primitive delle seguenti funzioni (I'ultima per parti):

Data la funzione f(x) := 1—

5 6a? -2 41 1 2-log® x|
(a) ) 2 g 1(?7 (b) CR , (c) ﬂ, (d) (42® —i—x)e‘x2.
T+ 6+ (2 + 1)y/1 - dlog?(x + 1) z
72
Calcolare 'integrale / dx, per esempio con la sostituzione y = v1 — 2z.
2z +1)y/1 -2z

. . . 1 1 1 1 2n+9
Dimostrare per induzione che — + + + -+ >
n n+l1l n+2 2n+1 6n

per n > 1.

Punti: 4 per ogni limite, 10, 3+3+2+4, 6, 6.



