Universita degli Studi di Udine é Anno Accademico 2008,/2009

Facolta di Scienze Matematiche, Fisiche e Naturali
Corso di Laurea in Informatica

Analisi Matematica, tema A
Compitino del 23 giugno 2009

Cognome e Nome:

Matricolas: Documento d’identita (se chiesto):

Si prega di consegnare anche il presente testo. Sono vietati libri, appunti e calcolatori. Va
riportato lo svolgimento degli esercizi.

Calcolare i seguenti limiti, usando il teorema de L’Hopital dove si ritenga lecito e opportuno

’ V1—x+2senx — (1 + arctanx)?3 I (1 —2z)* — /senx + cosz
2) 720 arctan 2x + 2 — 2e*—* ’ °) 750 —2/3 1y’
(3z +1) — log(x 4 e**1)

V14922 —log(2 + €°)

2(x% — 22— 1)% +3e %1% — 5(x + 1) cosx

b) lim f) lim

20 (log(1+ z) —log(1 — z))(2z — 3)3senz z—-+Foo log(e® + 1) ’
. 35z — 15e ®senx + 8 — 8(x 4 1)%/2 . 4— (4 x)e
c) lim g) lim :
z—0  (e?® —senx — 1) tanxsen 2z e—0/1—z—+1+ux
a) 1 8re® —2y/1 —2x — 5(x + 2)senx + 2 cos 2x
im
2—0 (e* —1)(22 + 2x — cos x sen 27) ’
Data la funzione f(z) = —2 2% ) il dominio ed i limiti; b) gli eventuali
ata la funzione f(zr) = —————, trovare a) il dominio ed i limiti; i eventuali
4?18z +3 D) B

asintoti; c) il segno della f; d) f’ e gli intervalli di crescenza/decrescenza e i massimi e
minimi di f; e) f” e gli intervalli di convessita/concavita; f) un grafico qualitativo di f.
(z —1)(z+1)°

3x2 — 22 — 2
b) gli eventuali asintoti; c) il segno della g; d) ¢’, la crescenza/decrescenza e i punti di
massimo/minimo di g; d) ¢” e mostrare che ¢” si annulla in un solo punto. f) tracciare
un grafico di g.

Data la funzione g(x) = , trovare a) il dominio ed i limiti agli estremi;

Si calcolino i polinomi di Taylor delle seguenti funzioni centrati in xy = 0:
cos2r log(1 — x)
di ord. 3 —_—

iord. 3, (c) Lo

Si calcolino gli integrali indefiniti delle seguenti funzioni (I'ultima per parti)

20+ 1 (b) 3e* (©) @ 3
22 +4x + 5 V1— 42 (222 +1)37

1
Calcolare 'integrale / ————— dx, per esempio con la sostituzione y =1+ 1/x.

252z + 1)

(a) e!*log(1 + x) di ordine 3, (b) di ord. 7.

1—2z

(a)

(d) e *(2x —senx).

Punti: 2+43+4+4+2+2+2, 8, 9, 3+3+38, 3+242+4, 4.



Universita degli Studi di Udine é Anno Accademico 2008,/2009

Facolta di Scienze Matematiche, Fisiche e Naturali
Corso di Laurea in Informatica

Analisi Matematica, tema B
Compitino del 23 giugno 2009

Cognome e Nome:

Matricolas: Documento d’identita (se chiesto):

Si prega di consegnare anche il presente testo. Sono vietati libri, appunti e calcolatori. Va
riportato lo svolgimento degli esercizi.

Calcolare i seguenti limiti, usando il teorema de L’Hopital dove si ritenga lecito e opportuno
2(z? — 22 — 1)2 + 37350 — 5(x + 1) cosx , Veosz —senx — (z + 1)
1m s e) hm 5/3°
20 (log(1 — ) — log(1 + 2)) (3 + 2)%sema o0 log(2g 1 1) — (301 1) 7
8 —15e senz — 8(x + 1)%/2 + 35z £ 1 (1+2z)%/* -9
im
x—0  (e7® —sen2x — 1) senz tan 2x v—0 /1 =2z —1—x’

2y/1—2x — 2ze” + (v + 2)sen2x — 2cosx V1 + 422 —log(5 + e'®)

a)

li li .
R (1 —cosz)(e~®senx + xsenz + xcosz) 8 oo log(1 + e2%)
4) lim (1 — arctanx)?® — \/z - 2senx + 1,
z—0 arctan 2z 4 2e=*" % — 2
Data la funzione f(z) -2 ) il dominio ed i limiti; b) gli eventuali
ata la funzione f(x) = ————— trovare a) il dominio ed i limiti; i eventuali
422 — 81 + 3’ )8

asintoti; c) il segno della f; d) f’ e gli intervalli di crescenza/decrescenza e i massimi e
minimi di f; e) f” e gli intervalli di convessita/concavita; f) un grafico qualitativo di f.
(&= 1Pz +1)

322 + 2z — 2
b) gli eventuali asintoti; c) il segno della g; d) ¢’, la crescenza/decrescenza e i punti di
massimo/minimo di g; d) ¢” e mostrare che ¢” si annulla in un solo punto. f) tracciare
un grafico di g.

Data la funzione g(x) = , trovare a) il dominio ed i limiti agli estremi;

Si calcolino i polinomi di Taylor delle seguenti funzioni centrati in xy = 0:

log(1
(a) e**log(1 — x) di ordine 3, (b) 1Ci85x diord. 3, (c) Olg(_—;;f) di ord. 7.
Si calcolino gli integrali indefiniti delle seguenti funzioni (I'ultima per parti)
z—4 2e” 1
—_—. b) ——— 3y | ——= d) e *(x— 2x).
(a) 22+ 4z + 5 (b) T e’ (c) 3z @2+ 1) (d) e *(x —sen2z)
1
Calcolare 'integrale / ————— dx, per esempio con la sostituzione y =1 — 1/x.
252z — 1)

Punti: 844+4+2+2+2+2, 8, 9, 3+3+38, 3+2+42+4, 4.



Universita degli Studi di Udine é Anno Accademico 2008,/2009

Facolta di Scienze Matematiche, Fisiche e Naturali
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Analisi Matematica, tema C
Compitino del 23 giugno 2009

Cognome e Nome:

Matricolas: Documento d’identita (se chiesto):

Si prega di consegnare anche il presente testo. Sono vietati libri, appunti e calcolatori. Va
riportato lo svolgimento degli esercizi.

Calcolare i seguenti limiti, usando il teorema de L’Hopital dove si ritenga lecito e opportuno

5(x + 1) cosx — 2(x? — 22 — 1)? — 3~ sn« (x +1)* — \/cosx + sen 2z

a) lim , e) lim ,
) 20 (log(1 — z) — log(z + 1)) (3z — 2)3senx ) =0 log(z + ev+1) — (3z + 1)—2/3
35z — 156" 8 — 8(x 4 1)%/2 1)%/* -9
b) lim x e "senz + (x+1) £) lim (x+1) ,
z—0 (1 —e2* + senx)sen 2z tan =0 \/1—x—+vx+1
)l (2 —z)sen2x + 2cosx —2ze " —2y/2x + 1 5 log(3 + €1%) — /5 + 422
c¢) lim im .
z—0 (cosz —1)(eTsenx —xsenx + xcosx) O z—+oo log(e?* + 1)

VvV —2senz + 1 — (1 — arctan )

d) lim : ,
z—0 2 —2e~*"~% — arctan 2x
Data la funzione f(z) 252" ) il dominio ed i limiti; b) gli eventuali
ata la runzione r) = —F—"—— rovare a) 1 ominio ed 1 11miti; 1 eventuall
427 — 8z +3 D)8

asintoti; c) il segno della f; d) f’ e gli intervalli di crescenza/decrescenza e i massimi e
minimi di f; e) f” e gli intervalli di convessita/concavita; f) un grafico qualitativo di f.
(1-2)(1+z)°

3x2 — 22 — 2
b) gli eventuali asintoti; c) il segno della g; d) ¢’, la crescenza/decrescenza e i punti di
massimo/minimo di g; d) ¢” e mostrare che ¢” si annulla in un solo punto. f) tracciare
un grafico di g.

Data la funzione g(x) = , trovare a) il dominio ed i limiti agli estremi;

Si calcolino i polinomi di Taylor delle seguenti funzioni centrati in xy = 0:

senx ) log(1 + 2x)
T on di ord. 3, (c) 4

Si calcolino gli integrali indefiniti delle seguenti funzioni (I'ultima per parti)

(a) e! " log(1 — z) di ordine 3, (b) di ord. 7.

2 -3z e’ 2
_ b) —— —_— d) e® —21).
(a) .’172 —|—4.’E—|—57 ( ) 2m7 (C) x (4—5172)37 ( ) e (COSiIZ' :U)
1
Calcolare 'integrale / ————— dx, per esempio con la sostituzione y = —1 + 1/z.
x?(3x — 1)

Punti: 844+4+2+2+2+2, 8, 9, 3+3+38, 3+2+42+4, 4.
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Cognome e Nome:

Matricolas: Documento d’identita (se chiesto):

Si prega di consegnare anche il presente testo. Sono vietati libri, appunti e calcolatori. Va
riportato lo svolgimento degli esercizi.

Calcolare i seguenti limiti, usando il teorema de L’Hopital dove si ritenga lecito e opportuno
35z — 8(z +1)%/2 — 15e *senx + 8 Vvsenx +cosx — (1 —x)*

li , li )
) o0 (sen2x — e~* + 1) sen x tan 2x ? o0 (3z + 1)_2/3 —log(z + e**1)
b) I 5(2 —xz)senx + 2cos 2z — 8xe™* — 2y/2x + 1 £ lim log(e>® + 2) — /1 + 922
im i :
z—0 (1 — e *)(22 — 2z + cos x sen 2x) T oo log(e* + 1)
(1 +arctanx)® — /1 —x + 2senx , 4—(1+x)%=
c) lim 5 , g) lim :
z—0 2e*—%° — 2 — arctan 2z =0 /1 —2x —+/1—=x
D e=sne 4 (3?2 — 21 —1)?2 —5(x + 1) cosx
im
20 (log(1 — z) — log(1 + z)) (2 + 3)3 sen x
Data la funzione f(z) 2041 ) il dominio ed i limiti; b) gli eventuali
ata la funzione f(r) = —————, trovare a) il dominio ; v
da? — 8z +3’ &

asintoti; c) il segno della f; d) f’ e gli intervalli di crescenza/decrescenza e i massimi e
minimi di f; e) f” e gli intervalli di convessita/concavita; f) un grafico qualitativo di f.
(&= 1Pz +1)

2—2r— 322"’
b) gli eventuali asintoti; c) il segno della g; d) ¢’, la crescenza/decrescenza e i punti di
massimo/minimo di g; d) ¢” e mostrare che ¢” si annulla in un solo punto. f) tracciare
un grafico di g.

Data la funzione g(x) = trovare a) il dominio ed i limiti agli estremi;
g

Si calcolino i polinomi di Taylor delle seguenti funzioni centrati in xy = 0:

sen2x . log(1 + x)
d. _—
diord. 3, (c) et 1

Si calcolino gli integrali indefiniti delle seguenti funzioni (I'ultima per parti)

(a) e log(l — z) di ordine 3, (b) di ord. 7.

1—2z

3— 2z e’ 4
22 4 Ay + 5 b) ——— o o3 d) e™* 2x).
1
Calcolare 'integrale / —————— dx, per esempio con la sostituzione y = —1 — 1/z.
x?(3x + 1)

Punti: 4+4+2+3+2+24+2, 8, 9, 3+3+38, 3+2+42+4, 4.



