Universita degli Studi di Udine Anno Accademico 2007,/2008

Facolta di Scienze Matematiche, Fisiche e Naturali
Corso di Laurea in Informatica

Analisi Matematica, tema A
Compitino del 20 dicembre 2007

Cognome e Nome:

Matricolas: Documento d’identita (se chiesto):

Si prega di consegnare anche il presente testo. Non si possono consultare libri o appunti o
calcolatori. Le risposte vanno giustificate.

Calcolare, ove possibile, i seguenti limiti:

) w?sen(z — 1) — (2o — 1) sen(z — 1) o) 1 3cos(3z) — senx
a im
v=1 (22 = 1) (cos(1 — z) — 22) r—+o0 \/3x + 1+ /3z + 2
3T _ 9% 2 4%
b) lim_ (1og2 (22 +1) — 2 — 2log,(8z + 1) + Va2 + 1) h) lim S 2%‘2 -
. /3logy(z+1)+1—+/3+37 W .. 223 — 32 — Ba?
c) lim i) lim
z—0 (z3 — 2x%) sen? x z——oo Gx* — bxd + 4
2 1—+v22x -1
d) lim <\/7a:—3w+1+9w—¢3w—2—x2+9x) i) lim V21— o
r—+00 r—3 9 — .'13‘2
, . 2log, (4 — 27 + 3%)
lim (3427 = 227 +1 - 4v/30% + 2 k) 1 3
¢) e Vi s v ) r—too T — 3logs (222 + 1)
£) lim (22 — 2)(z — 323 — 22?) ) lim (cos(x) — 1)v4a? — a3
v 1 — 25 + 823 z—0 22 sen 2z

Risolvere le disequazioni seguenti:

T 1
e Wl Pea PR

() V222 —x+1>xz+3.

>0, (b)max{z—1,2—z}—|z+3|<1—=x

"6k n(n+4)
Di t induzi h = .
imostrare per induzione che kz_:l 5% o
Poniamo X = {(2n? —3)/(n® +1) : n € Z}. Dimostrare che sup X = 2 e inf X = —3.
Sono anche massimo e minimo?

Punti: 2 per ogni limite, 3 per ogni disequazione, 5 per ogni altro esercizio.



Universita degli Studi di Udine Anno Accademico 2007,/2008

Facolta di Scienze Matematiche, Fisiche e Naturali
Corso di Laurea in Informatica

Analisi Matematica, tema B
Compitino del 20 dicembre 2007

Cognome e Nome:

Matricolas: Documento d’identita (se chiesto):

Si prega di consegnare anche il presente testo. Non si possono consultare libri o appunti o
calcolatori. Le risposte vanno giustificate.

Calcolare, ove possibile, i seguenti limiti:

, 5 . (222 = 1)(32% — 22 + 32)
a) xll)rfoo (log2 (2% +3) — 2 — 2logy(4z + 1) + Va2 + 2) g) xgrfoo 5 925 - 723

1 2 1)+1—-+5-27
20 (223 — z2)sen? z

2sen(3z) — cosx
im
w—too \/x + 2+ /22 + 3

1 _ 217 x
c) lim (2\/2903 — 322 +1-3Va? + 2:c> ) lim —o2 (8= 2% +3)

z—+Foo z—+oo x — 2logs (222 + 1)

h)

(222 — 4z)sen(1 — ) + 2sen(1 — ) Vi+3—+Vz+2

d) lim j) lim

z—1 (1 — z2)2(cos(z — 1) — 2?) z—3 9 — a2
2% — 3x? — 4%x
lim (V422 = 3742 4 97 — /or — g 4 3041 k) i
9 Jlim (Vi OVt ) A e et
. (2—2cosx)Va3 + 4x? . 3z —5z° + 42®
f) lim 1) lim
z—0  z?(z+2)senx w——oo 4zt + 222 +3

Risolvere le disequazioni seguenti:

4z 9
e S pea Y peaE

(c) V222 4+2x+1>3—u.

>0, (b)|3z—2|4+min{r—2,1—z}>z+1

"3k nn+3)
Di t induzi h = .

imostrare per induzione che kz_:l o T
Poniamo X = {(2n? —3)/(n® +1) : n € Z}. Dimostrare che sup X = 2 e inf X = —3.
Sono anche massimo e minimo?

Punti: 2 per ogni limite, 3 per ogni disequazione, 5 per ogni altro esercizio.



Universita degli Studi di Udine Anno Accademico 2007,/2008

Facolta di Scienze Matematiche, Fisiche e Naturali
Corso di Laurea in Informatica

Analisi Matematica, tema C
Compitino del 20 dicembre 2007

Cognome e Nome:

Matricolas: Documento d’identita (se chiesto):

Si prega di consegnare anche il presente testo. Non si possono consultare libri o appunti o
calcolatori. Le risposte vanno giustificate.

Calcolare, ove possibile, i seguenti limiti:

Viogy(z +1)+1—+/3+27

logs (2 — 2% + 3%)

1.
" o0 (32% — 2?) sen? z 8) v 20 — logs (22 + 2)
3r+2—Vr—1
Tr— 100 et —

sen(z) — 2 cos 3z
im
z—too 2z + 14+ Vr +5

4y — 5xd — 12

¢) lim r?sen(z — 1) — (22 — 1) sen(z — 1)
r—1 (22 — 1) (22 — cos(l — x))

i)

d) lim (2:,: — log, (422 + 3) + 2log, (22 + 1) — /422 + 1) i) lim

arit z——o0 x4 — Tx3 + 2
3% —9 2 4
e) lim_ (3\/903 — 222 +1— /923 + x) k), dim 5%_ 2wz+ 3"
£) lim (22 + 2z) (423 + 222 — 3x) ) lim (cos(z) — 1)Va? — 23
2=+00 3 — 325 — 5z3 a=0  2?(z+2)senx

Risolvere le disequazioni seguenti:

4x 9
> b —2,1—x} — —1>1-
(a) po| + CEV ) >0, (b) max{z —2, x}— |3z —1] > 3z

(c) V222 —3x+2>4— .

~3k—k*> n(n+1)
2k 9n
k=1

Poniamo X = {(2n? —3)/(n® +1) : n € Z}. Dimostrare che sup X = 2 e inf X = —3.
Sono anche massimo e minimo?

Dimostrare per induzione che

Punti: 2 per ogni limite, 3 per ogni disequazione, 5 per ogni altro esercizio.



Universita degli Studi di Udine Anno Accademico 2007,/2008

Facolta di Scienze Matematiche, Fisiche e Naturali
Corso di Laurea in Informatica

Analisi Matematica, tema D
Compitino del 20 dicembre 2007

Cognome e Nome:

Matricolas: Documento d’identita (se chiesto):

Si prega di consegnare anche il presente testo. Non si possono consultare libri o appunti o
calcolatori. Le risposte vanno giustificate.

Calcolare, ove possibile, i seguenti limiti:

4—+2x—1
a) lim (2 23— 222 +1-3 x3+3x> g) lim YT A=V
r—+00 rx—3 9 — {132
2 _ _ _ T, 3 AT
b) lim (z® 4+ 1)sen(1 — z) — 2xsen(1l — x) h) Tim 2%x —x® — 4

z—1  2(z? —1)?(cos(z — 1) — x?) z——o0 3¥x2 — 2% + 4

cos(3x) — 2senx

¢) i (—10 2 1 1) + 2logy (8 + 3) — 2+2)‘ l
) lim (2 —logy (% + 1) 828z +3) — Vo Vo e Trvais

) , logs(2 — 2% 4 37)
d) 1 < 2p3 — 3z—1 1 gz _ (/3542 _ 9:1:) 3
) st oo V2u + v T J) v oo 32 — logs (222 + 1)
2 —2x+1)(3a + 2% -3 3x? — 4x° — 2z*
e) lim (@ z+ 1Bz + o 2) k) lim ’ ° ’
z—+o00 4 — 5z5 — 323 z——oo Tx* —222+4+5
. /2logy(1—2)+1—+/3+27 . (cos(2x) — 1)v2x3 + a2
f) lim 1) lim
20 (x3 — 322)sen?z z—0 x?(z — 1)senx

Risolvere le disequazioni seguenti:

T 1
s N Peaa 3 peg

(¢) V222 —br+4>x+2.

~2k—k*> n(n+1)
3 3n.2 7
k=1

Poniamo X = {(2n? —3)/(n® +1) : n € Z}. Dimostrare che supX = 2 e inf X = —3.
Sono anche massimo e minimo?

>0, (b)max{z—2,2—z}—3z—1|<z+1

Dimostrare per induzione che

Punti: 2 per ogni limite, 3 per ogni disequazione, 5 per ogni altro esercizio.



